Az A, B és C, D szamjegy-parok ismétlédése alapjan a keresett N? szam igy irhato:
101 - AB-10* +101-CD = 101(AB - 10* + CD) = 101 K.

Mivel 101 torzsszam, és négyzetszamnak kiilonb6z6 alapt torzsszamhatvanyok szorzatara valo felbontasaban minden
kitevs paros, azért a K szam egy négyzetszam 101-szerese. Tovabba 10?7 = (10* — 1) +1 = 101-99 + 1, igy

K =101-99-AB + (AB + CD) = 101 - M?,

(azaz M = N/101), tehat AB + CD is (pozitiv egész) tobbszordse 101-nek. Amde 1 < AB < 100 és 1 < CD < 100
miatt 2 < AB+ CD < 200, és 101-nek méar a 2-szerese is t6bb 200-nal, ezért

(1) AB 4+ CD =101, igy M?=99-AB +1,
(2) (M —1)(M+1)=32-11-4AB.

Ismét 1 < AB < 100 miatt M? legalabb haromjegyi, legfoljebb négyjegyt négyzetszam, vagyis egy valodi kétjegyi
szam négyzete.

(2) bal oldalanak egyik tényezGje oszthat 11-gyel. Ugyszintén egyik tényezs oszthato 9-cel, mert nem lehet mindkeét
tényez6 3-mal oszthatd, ugyanis kiilonbségiik 2.

Probalkozzunk olyan megoldassal, melyben (2) bal oldalanak ugyanazon tényezdje oszthatd 9-cel is, 11-gyel is,
vagyis 99-cel is. Ez M < 100 miatt csak M + 1 lehet, ha M = 98, ekkor M — 1 = 97 = AB, tovabba (1) alapjan
CD=4=04.1gy A=9,B=17,C =0, D = 4, kiilonboz6k, megoldast kaptunk. (Valoban, igy N = 101 - M = 9898,
és N2 = 97970404, ami mar a fentiekbdl sziikségképpen kovetkezik.)

Olyan megoldast keresve, melyben (2) bal oldalanak egyik tényezGje 11-gyel, a masik 9-cel oszthato, elég a 11k +2
szamok 9-cel valo oszthatésidgat vizsgalnunk, hiszen a tényezsk kiilonbsége 2. Csak k = 1 és k = 8 esete ilyen: 9 és 11, ill.
88 ¢és 90, de az els6bsl AB = 1 = 01, CD = 100 adddik, ami nem felel meg; a méasodikbol viszont AB = (88-90)/99 = 80,
CD = 21, és ez ismét megoldas: A =8, B=0,C =2,D =1 (M =89, N> = 8989 = 80802121). T6bb megoldas
nincs.

Horvdth Sandor (Budapest, L. Istvan g. IIL. o. t.)

Megjegyzések. 1. Hasonloan jutunk el a megoldasokhoz (1)-bsl AB kikiiszobolése utjan is: M? = 99 (101—CD)+1 =
1002 — 99 - CD, (100 — M)(100 + M) = 3% .11 - CD.

2. Ugyanez az egyenlet igy is ithato: M? = 100® — (100 — 1) - CD = (100 — CD)- -100 + CD, ami szerint M?>-et
két kétjegyl szamra vagva e részek Oszszege 100. Végigfutva a kétjegyd szamok négyzetén, csak 89?2 = 7921-nek és
982 = 9604-nek van meg ez a tulajdonsaga, CD = 21 vagy 04.

Kevesebb proba is elég annak figyelembevételével, hogy CD kétjegyt négyzetvégzddés, igy csak 22 kiilonbodzs
érteket vehet fel. Képezve ezekhez 100 — CD-t — pl. CD = 56 esetében 44-et — csak azt kell megnézniink a tablazatban,
négyzetszam-e 4456.
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3. M?-nek az el6z6 megjegyzés szerinti kettévagasat igy is kimondhatjuk: M?-nek a szaz-alapt szamrendszerben
vett két szdmjegye egyiitt szdzat kell hogy adjon.

A szaz-alapt szamrendszerben ugyanaz az oszthatosagi ismertetGjel érvényes a ,szazegy”-gyel vald oszthatosagra,
mint a tiz-alapt rendszerben a tizenegyre. (Az utobbi szerint a szam akkor és csak akkor oszthatd 11-gyel, ha jobbrol
bal felé haladva minden mésodik jegy elé minuszjelet gondolva, az Osszes jegyek 11-gyel oszthatd Osszeget adnak. Ezt
alkalmazva a fenti K = ABO0C'D szamra, kapjuk (1)-et.



