I. megoldas. Legyen a kérdéses négyzet ABCD, a tobbiektdl elvalasztott csics A, a cstucsok és az O kozéppont
e-t6l mért tavolsaga rendre, a, b, ¢, d, x. A feladat feltevése szerint ac = bd. Foltehetjiik, hogy b < d, mert ezt, ha kell,
a B, D betiik folcserélésével elérhetjitk. Igy e a DB atlonak B-n tali meghoszszabbitdsat metszi, b = d esetén pedig
parhuzamos vele.
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Huzzuk meg O-n 4t az e-vel parhuzamos ¢’ egyenest, és legyen ezen a csticsok vetiilete rendre A, B, ¢/, D’. b < d
esetén B az ¢/-nek azon a partjan van, mint A, az OAA’, OBB', OCC’', ODD’ derékszdgii haromszogek egybevagok,
mert atfogojuk 1/ V2 és hegyesszogeik egyenl6k. Legyenek a befogdik m és n, ahol m > n. Ezekkel

a+rx=AA=CC' =c—z=m,
r—b=BB =DD' =d—z=n,
igy a=m-—-zx,c=m+4zx, b=x—n, d=z+n,

Ezeket a foltevésbe helyettesitve
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Ha pedig b = d, akkor ¢’ azonos a BD egyenessel, tehat 2 =b=d, a + 2 = ¢ — 2 = 1/V/2, innen a = 1/v2 — z,
c=1/V2+z, és a foltevéshol ismet z = 1/2.
Hegedis Andrdis (Budapest, Apaczai Csere J. gyak. g. III. o. t.)

II. megoldas. Forgassuk el az abrat a négyzet O kdzéppontja koriil 90°-kal tgy, hogy A a B-be jusson. Legyen
B és D vetiilete e-n By, ill. D1, e elforgatottjanak, e*-nak a metszéspontja e-vel As. Ekkor As By = a, mert egyenld
A elforgatottjanak, B-nek e*-t6l valo tavolsagaval. Hasonloan As Dy = c. A feltétel szerint ac = bd, igy az As BB és
DAy D derékszogl haromszogek befogoinak aranya
A2B1 - a d - DD1
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Igy a ket haromszog hasonlé. Mivel tovabba a megfelels csiicsokon végighaladva a két haromszoget egyezé iranyban
jarjuk koriil és megfelels befogoik merdlegesek, igy atfogoik is: DA B<t = 90°. A D A3 B derékszogt haromszog O A
silyvonala az atfogo felével, vagyis a négyzet atlojanak a felével egyenld.
Tovabbforgatva az abrat 90° —90°-kal, az e egyenes elforgatottjai egy O kozéppontu négyzetet zarnak be, melynek

atloja a bizonyitottak szerint egyenls hosszi az ABCD négyzet atlojaval, igy a két négyzet egybevago. Es mivel
kozéppontjuk kozos, azért beirt koriik is, vagyis e tavolsaga O-t6l a négyzet oldalanak fele.

III. megoldas. Helyezziink koordinata—rendszert abrankra, legyenek a csucsok koordinatai A(0, 0), B(1, 0), C(1,
1), D(0, 1) és e egyenlete y = mx + b, ahol 0 < b < 1, mert e elvalasztja A-t D-t6l. A csicsok e-t6l meért elGjeles
tavolsaga az ismert képlet felhasznalaséval rendre
-b —m —b 1-m-—1> 1-b
Vit m? V1+m2’ Vi+m2’ Vi+m?

Feltevésiink a tavolsagok abszolut értékére vonatkozik, ezért A tavolsdganak —1-szeresét véve, a foltevés szerint, a
kozos nevezével mindjért szorozva

b(l—m—>b)=(m+b)(b-1), amibdl
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Ezt helyettesitjiik e egyenletébe és a tavolsag—képletet az (1/2, 1/2) kozéppontra alkalmazzuk. A kivant tavolsag:

Ricz Eva (Mako, Jozsef A. g. IIL. o. t.)
Munk Sdndor (Budapest, II. Rakoczi F. g. IIL. o. t.)



