Legyen az a,, sorozat kiilonbsége d, a g, sorozat hanyadosa ¢, igy a kovetelmények:
1+2d=¢q>#1, (1+20d)° = ¢*°.
A maésodik egyenletbdl 5-ik gy6kot vonva, majd felhasznélva az els6t:
1420d = ¢* = (¢*)* = (1 +2d)* = 1 + 4d + 4d*
(csak a valos gyokot vettiik figyelembe), és innét
d=4, q = =£3.

(A d =0 gyok a kizart g3 = ¢°> = 1 értékre vezet.) Valoban, igy as = g3 = 9, as; = 81 = (£3)*, és a3, = (£3)* = go1,
mindkét mértani sorozatban.

Az a, sorozat minden tagja pozitiv, a g, = 3" és g/, = (—3)"! sorozatok pozitiv tagjai pedig kozosek, ezért
elég a,-nel és g,-nel foglalkoznunk.

Csak paratlan indext tagokra allhat fenn a kivant egyenldség, ugyanis ha n = 2r, akkor

gor = 32T—1 =3 -+ 3- (32(T_1) _ 1) =3 + 3. (37‘—1 _ 1)(37‘—1 4 1)

Itt a két zardjeles kifejezés paros, s igy go, 4-gyel osztva 3-at ad maradékul, as, viszont 1-et s igy minden hatvanya is.
Legyen a tovabbiakban n = 2r + 1 (r és minden tovabbi betd is pozitiv egész szamot jelol). Olyan r-et és k-t kell
keresniink, amelyre

(1) (148r)k =32 =9
Ehhez a bal oldali alapnak 3 hatvanyanak kell lennie, és lattuk, hogy ekkor csak paros hatvanya lehet
1+8r=3%=09°
tovabba ezt (1)-be beirva, ks = r-nek kell teljesiilnie. Olyan s értéket keresiink tehat, amelyre
1+ 8ks = 9%,

vagyis amelyre 9° — 1 oszthato 8s-sel. Ha ez fennall, akkor k = (9° —1)/8s, n = 2r+1 = 2ks+1 = (9° + 3) /4 értékekre
af =[1+4n—1))F =9k =371 =g,.
s = 1 és 2-re fenndll az oszthatésag és éppen a feladat szovegében emlitett n = 3 és 21 eseteket kapjuk. Vilagos,
hogy s = 3 és semmilyen 3-mal oszthato s érték nem felel meg, mert 9° — 1 nem oszthat6é 3-mal.
s = 4 ismét megfelel, mert
9t —1=(9-1)(9+1)(9*+1)

oszthat6 32-vel. Ekkor k = (97 —1)/32="5-41=205,n=2-205-4+ 1 = 1641.
Ugyancsak megfelel s = 8 is, mert
9% —1=(9"—1)(9* +1),
és itt az utolsé tényezd paros, tehat a szorzat oszthato 32 -2 = 4 - 16-tal. Igy

9®—1 9*—1 9*+1
64 32 32
n=672605-16 +1 = 10761681

k=

=205 - 3281 = 672605,

is kielégiti a feladat feltételeit.
Sergydn Stefinia (Zalaegerszeg, Csanyi L. kozg. t. IV. o. t.)
Megjegyzések. 1. A fentiek mintajara adodik, hogy minden megfelels s értéknek a kétszerese is megfelels, hiszen ha

9° — 1 oszthato 8s-sel, akkor 9% —1 = (9% —1)(9° + 1) oszthat6 8- 2s-sel, mert 9° + 1 paros. Igy s lehet 2-nek barmelyik
hatvanya, tehat végtelen sok megoldas van.

Bodor Istvdin (Veszprém, Lovassy L. g. III. o. t.)

2. Tévesen allitottak tobben, hogy ez az Gsszes megoldas, hiszen pl. 9'° — 1 oszthato 9% — 1 = 8- 10-zel, tehat s = 10
is megoldashoz vezet (k = 43584805, n = 871696 101).

Barcza Gyéngyi (Budapest, Apaczai Csere J. gyak. g. IV. o. t.)
3. Ezzel egyiitt minden megfelel§ pdros s érték 5-szorose is megfeleld, mert

955_1: (98_1)(945_|_93S_|_928_|_95_|_1)7

és a masodik zarojelben minden tag utolso jegye 1, tehat az Gsszegé 5 (mert s paros), az elsé tényezs pedig feltétel
szerint oszthato 8s-sel.
Megadhato szamos tovabbi megfelels s értéksorozat is.



