a) A szogfelezs dtmegy a beirt kor O kdzéppontjan és merdleges B'C'-re ezért elég azt belatnunk, hogy BB* is,
CC™ is mer6leges AO-ra.

Ha A’ rajta van AO-n, akkor a haromszdg egyenld széri: AB = AC, AO a szimmetriatengely, és B*, C* azonos
A'-vel, BB* és CC* azonos a BC egyenessel.

AB # AC esetén valasszuk a bettizést tgy, hogy AB < AC legyen, ekkor A’ az AO-nak C’-t tartalmazé partjan
van, ezért C* a haromszogon kiviil adodik, B* viszont a belsejében.

Az OB* szakaszt A’-b6l és C’'-bol egyenls szogben latjuk, ugyanis a szimmetria és az OA’ B’ haromszog egyenld

szaru volta miatt
OC'B*<« = 0OB'B*«a = 0A'B*«,

eszerint A', C', O és B* egy kor pontjai. Masrészt az elsé harom ponton atmend, egyértelmtien meghatarozott kor
atmegy B-n is, mert OA’'B és OC' B derékszogek, s igy az OA’ BC' deltoid hiirnégyszog, és e korben OB atmérs. Ezért
a BB*O< derékszog, s ezt akartuk bizonyitani.

A CC* O« derékszog voltat lényegében ugyanigy bizonyitjuk, de figyelembe véve, hogy AO, azaz OC™ szétvalasztja
A'-t és B'-t. Az OA’C* B’ négyszog A’-nél levé kiils6 szogére:

OA'C'a=0C"A'a«=0C"C*1=0B'C*«,
tehat a négyszog hirnégyszog, masrészt koriilirt kore O, A’, B miatt atmegy C-n, ezért CC*O< = CA’O<, derékszog.

b) Tekintsiik az ABC haromszognek azt a k, kiils6 érint6 korét, amely a BC oldalt a hdromszoget nem tartalmazé
partjan, az A’ pontban érinti, kozéppontja legyen O,. Legyen az AC, AB félegyenesen levé érintési pontja B”,
C" és messe az AO, egyenest A”B” a B** pontban, A”C"” a C**-ban. Ervényes a feladat allitasanak megfelelGje:
B"C" || BB** | CC**, és ez a fentiekhez hasonloan bizonyithat6. S mivel eszerint pl. B** is, B* is a B cstcs vetiilete
az A-bol indul6 belss szogfelezon, e két pont azonos. (Az is fennéll, hogy B*-ban A’B’ é¢s A” B” mer6legesen metszi
egymast, hiszen merdlegesek a C-beli belsd, ill. kiils6 szogfelezdre.)

¢) Legyen végil az AB oldalt kiviilrél érint6 k., kor kézéppontja O., érintési pontja a BC, CA, AB egyenesen
rendre A", B"') C"", tovabba A"’ B"'-nek és A”'C""-nek az AO., kiils6 szogfelezon levs metszéspontja B***, ill.C***,
ekkor hasonléan bizonyithato, hogy B"'C"" || BB*** || CC***.
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Megjegyzés. Az allitas haromszogek hasonldsaga alapjan is bizonyithato, ezt B*-ra vonatkozoan véazoljuk, a szokasos
jeloléseket hasznaljuk. C A’ B’ egyenls szara haromszog, ezért AB'B*< = 90° + /2, B'AB*< = «/2, igy AB*B'< =
B/2 = ABO<, tehat AB*B’ A~ ABO A. Innen

AB* AP’
AB A0’

emiatt az A-nal egyenls szoggel biro AB*B és AB'O haromszdgek is hasonlok, az utéobbiban B’-nél derékszog van,
tehat az AB*B< is derékszog.



