I. megoldas. I. Szamitassal kovetjiikk a Rytz-féle szerkesztésnek az 1416. feladatban is idézett lépéseit. Legyen
az ellipszis kozéppontja O, a két konjugalt félatmérs OC = r, OD = v/, ahol v > r, és a koztiik levé hegyesszog
COD< = 1. (Ugyanis 1) # 0°, masrészt a 1 = 90° eset vizsgalata folosleges, ekkor r és v’ maguk a féltengelyek.)

Forgassuk el D-t O koriil ugy, hogy 0j P helyzetében COP< = v 4 90°, legyen CP felezépontja Q, és messe a Q
koriili, QO sugart kor a QC félegyenest R-ben, @ P-t S-ben. Ekkor, mint az idézett feladatban is lattuk, az ellipszis
féltengelyei CS = a, CR = SP =b, ezért CP = a + b, RS = 2Q0 = a — b. A koszinusz-tételt alkalmazva

(1) (a+b)* = CP? =0C?*+O0P? —2-0C - OP - cos(90° + 1) = 2 + 1'% 4 2r' sin ¢,

tovabba O-nak Q-ra valo T tiikorképe a POC és SOR haromszoget paralelogramméva egésziti ki, és az utobbi derék-
sz0gl; igy RS egyenl6 az OCT P paralelogramma, atldjaval:

(2) (a—b)* = RS? = OT? = 2 (0C? + OP?) — CP? = v + "> — 27" sin .

Ezek szerint

(3) a, b= % (\/r2 + 172 + 2r1' sintp £ /12 + /2 — 27 sinw) .
Masrészt a nagytengely irdnya OR, igy

COR< = COQ< — ROQ< = COQ< —90° + 0QC<«/2,
hiszen OQR egyenl6szara haromszog. E célra, (1) és (2) alapjan

OC?> +0Q?>-CQ?> 712 —rr'siny
csCOQ="—"=56"60 ~ .00
B r— 1’ siny
B /2 2 = 20y sine’
QO? +QC? — 0C? B 72 — p2

2-Q0-QC \/(r2 + r’2)2 — 47272 sin? 4)

cos0QC« =

(1) és (2) sszehasonlitasabol latjuk, hogy RS < CP, tehat R, S mindig a C'P szakaszon adédnak. Igy pedig R a
COD szogtartoméanyban van, mert a POS szoget derékszoggel visszaforgatva, szarai OD-re és OR-re jutnak, hiszen
Thalész tétele miatt SOR derékszog.

II. Az adott numerikus értékrendszer esetében

CP>=5  RS*’=1  a= (\/5+1) /2, b= (\/5—1)/2,
COQ< =90°, cosOQC< =1/V5, 0QC< =6343°, COR< = 31,72°.
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II. megoldas. Ellipszisiinket a szokasos alladsban behelyezziik a derékszogi koordinatarendszerbe, vagyis egyenlete
b2z? + a?y? = a®b?, és a konjugalt atmércknek azt a felét vesszitk OC = r-nek és OD = r'-nek, hogy OC-b6l +45°-0s
forgas vigyen at az OD iranyba, és ekozben atlépjilk az X-tengely pozitiv felét. Legyen D* az ellipszis 2° + y? = a®
fékorének az a pontja, amelybdl kiindulva az a és b sugard koncentrikus korok felhasznalédsaval D-t kapjuk, és legyen
az XOD* paraméterszog t; ekkor D koordinatai — mint az 1416. feladatban is lattuk — (a cost, bsint). Tovabba a C-t
ugyanigy el6allito C* pontra XOC* < =t —90°, mert OC* és OD* a f6korben szintén konjugaltak, és igy merdlegesek,
ezért C koordinatai (asint, —bcost). Ezekbdl egyrészt

0C? = a%sin®t + b% cos? t = r?, OD? = a® cos® t + b?sin*t = 12,
és Osszeadéssal
(4) a®+ b =1+ 1'%

mésrészt az XOC, XOD forgasszoget 11-gyel, ill. ys-vel jelolve

b
(5) sint; = —— cost, cos iy = % sin t,
r r
b
sintyg = — sint, cos Yo = ﬁ/ cost,
r r
és igy
b b
sint) = sin(thy — hq) = @ (sin®t + cos?t) = a—,
rr’ rr’
amibdl
(6) ab = rr’ sin.

Marmost (6) 2-szeresét (4)-hdz hozzéadva, majd beldle levonva (a + b)*-et, (a — b)*-et kapjuk, ezekbdl pedig gydkvo-
nassal az I. megoldasbeli (3) eredményeket. Ezek utan a nagytengely iranyat (5) barmelyik kifejezése alapjan megal-
lapithatjuk.
Bodor Istvin (Veszprém, Lovassy L. g. III. o. t.)
Gegesy Ferenc (Budapest, Moricz Zs. g. IL. o. t.)



