I. megoldas. Legyenek az egyenlet gyokei x1, x2, T3, és az elsd ketts egymasnak reciproka, vagyis z1x2 = 1. Ekkor
(1) bal oldala azonos a kovetkezs kifejezéssel:

(2) 24(x — 1) (x — 22)(x — 23) =
= 242> — 241:2(:1:1 + 29 + x3) + 24x (122 + T123 + T223) — 24T 1223,

mert a kettd kiilonbsége legfeljebb mésodfoki polinom, és eltlinik az x1, x5 és x3 helyeken, s igy csak azonosan 0 lehet.
Ennélfogva az z-et nem tartalmazoé tagok is egyenlék, ebbsl

(3) —24z1x0x3 = —24w3 = —60, ezért w3 =>5/2.

Mostmar az z2-et tartalmazo tagok egyenlGsegébsl
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—2422 = —1022 -t
x°(x1 + 22 + x3) %, T+ T2 54 5 T
Ezek szerint x; és x2 a kovetkez masodfoku egyenlet gyokei:
) 25
4) ¥ —(r1+x)r+rire =22+ —x+1=0,
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amit megoldva (1) gyokei x1 = —3/4, xo = —4/3, x5 = 5/2. Az els6 kettd valoban egymaés reciproka.
Nagy Laszlé (Esztergom, L. Istvan g. IIL o. t.)

Megjegyzés. (4) bal oldalahoz jutunk tgy is, hogy (1) bal oldalat osztjuk a (3)-bol kapott gyokhoz tartozo gyokté-
nyezének és 2 egyiitthatojanak szorzataval, 24(xz — x3) = 24x — 60-nal.

II. megoldas. (1) bal oldalanak gyoktényezss alakja
1
(5) 24(x — x1) (x— —) (z — x3).
Z1

és itt az els6 két gyoktényezs szorzata x + ux + 1 alaka, ahol u = —x; — 1/21. Az u értékét meghatarozhatjuk abbol,
hogy x? + uz + 1 osztoja (1) bal oldalanak, tehat az osztasi maradék 0, az x tetszés szerinti értéke esetében. Marmost

(242°— 1022 —101z —60): (2% +ux + 1) = 242 — (24u + 10)
+243+ 24ux? +24x
—(24u + 10)2” —125x —60

F(24u+ 10)2®  F(24u® + 10u)r  F(24u + 10)
(24u” + 10u — 125)x +(24u — 50)

A maradék akkor és csak akkor tiinik el azonosan, ha u olyan érték, amelyre
24u® +10u—125=0 és 24u—50 = 0.

Az utobbi szerint csak u = 25/12 jon szoba, és ez az els6 egyenletet is kielégiti.
Ezzel ismét (4)-re jutottunk. Masrészt az osztas hanyadosa (5) szerint 24(x — x3) = 24x — 24x3, ezért

(24u+10)  50+10 5
—924 T4 T2

Ir3 = —
ITII. megoldas. (1) egyik gyotke sem 0, mert « = 0 esetén a bal oldal értéke —60; igy mindharom gyok reciproka
létezik. Keressiik azt az egyenletet, melynek gyokei 1/x1, 1/x2, 1/x3. Feltevésiink szerint ¢ = 1,2, 3 esetén
24z3 —102? — 101x; — 60 = 0.

Ez z; # 0 miatt igy is irhato:
—60(1/2;)® —101(1/2;)* — 10(1/z;) + 24 = 0,

igy a keresett egyenlet
(6) —602% — 1012% — 10z + 24 = 0.

Mivel jelolésiink szerint 1/x1 = o és 1/x2 = @1, azért (1)-nek és (6)-nak két gyoke kozos, és ugyanez all a belsliik
adodo
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'Lasd e targykorhoz: Surdnyi Jdnos: Polinomok azonossaga, K. M. L. 23 (1961/11) 103-105. o.
2 Az els6foku tagok egyiitthatoinak osszehasonlitasabol ugyanez adodik.



egyenletekre. Ezek gyoktényezss alakja
(1) (x —x1)(x — 22)(z —23) =0, ill

1

(6") (x — x2)(x — 77) <x— —) =0.
3

A kozos gyokok gyokei a két bal oldal kiilonbségének, vagyis a
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egyenletnek is, amivel lényegében ismét (4)-re jutottunk. Mésrészt a két gyoktényezds alak, (1) és (6”) kiilonbségeét
képezve az
1
(x —z1)(z — x2) (—xg, + —) =0
z3
alakra jutunk, amit az elébbivel 6sszehasonlitva kapjuk, hogy x5 az
1 21
=
I3 10
egyenlet egyik gyoke, vagyis az 5/2 és 2/5 értékek egyike. Behelyettesitéssel adodik, hogy x5 = 5/2 elégiti ki (1)-et.
Zéldy Béla (Budapest, I. Istvan g. IL o. t.)



