I. megoldas. Minden a feltevés szerinti z-re (1) két oldala értelmezve van. Az allitast teljes indukcioval bizonyitjuk.
n = 1 esetén az allitas helyes, ugyanis a cos 2z = 2 cos’z — 1 azonossag felhasznalasaval

1 2cos?x cos 2z

) sin2r | 2sing cosw  sin2r ctge — ctg 2z
Tegyiik fel, hogy az allitas helyes az n-nek valamilyen j értékére, és hogy a feltételek teljesiilnek n = j+ 1-re. Ekkor

teljesiilnek n = j-re is, igy fennall

1 1 1 ,
3 oot ——— =ctgx —ctg2’ - z.
3) sin2x+sin22~x +sin2ﬂ~:1: casrT ey
Irjunk tovabba (2) mindkét oldaldn x helyén 27 - x-et:
(4) _ =ctg2 -z —ctg2T .z
sin27+1 . ¢

Itt feltevésiink szerint mind a két oldalnak van értelme. Marmost (3) és (4) Osszeadasaval (1)-et kapjuk, n helyén
j + l-gyel, tehat (1) érvényessége barmely természetes szam esetérdl atoroklédik az 1-gyel nagyobb szam esetére. —
Ezzel az allitast igazoltuk.
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II. megoldas, a0 < z < 7/2" értékekre szoritkozva. Mérjik {6l az x, 2z, 4z, ..., 2" x forgasszogeket a derékszogi
koordinata-rendszerben ugy, hogy az O origd kozos csucsuk, az X-tengely pozitiv fele kozos szaruk legyen. Messe az
y = 1 egyenes (az origo koriili egységkor érintGje a B(0; 1) pontban) a szogek masik szarat rendre az Ag, A1, ..., A,
pontban. Ekkor, mint ismeretes, az A; pont (i =0, 1, 2, ..., n) abszcisszaja ctg 2' - z-et abréazolja, igy (1) jobb oldala
az AgA, szakasz hosszat jelenti, egyszersmind az OA,, Ay haromszog teriiletének kétszeresét, és az Ay, Aa, ..., Ap_1

pontok ebben a sorrendben rajta vannak az AgA,, szakaszon. _
Az OA,; szakasz hossza viszont az OA; B derékszdgt haromszoghdl 1/sin2" -z, az OA; és OA; 41 félegyenesek kozti
sz20g 21T x — 21 ¢ = 2z, igy az OA;A;1 haromszog teriiletének kétszerese

1 1 . 1
+1 - sin = 5o s Smoil g sin2' - x R TEs
Eszerint (1) bal oldalanak tagjai rendre az OAg A1, OA1As, ..., OA,_1A, hiromszog teriiletének kétszeresét jelentik,

Osszegiik pedig a feldarabolt O AgA haromszog teriiletének kétszerese.
Ezzel (1)-et a tett korlatozas esetére bebizonyitottuk.

Gidcs Pdl (Budapest, L. Istvan Gimn. IV. o. t.)



