Legyen a szamtani sorozat differencidja d, a mértani sorozat kvociense ¢, mindkettd 1-nél nagyobb természetes
szam. Igy a ¢) kovetelmeény szerint
4+6d=1+q+¢ +¢°

g +q+1) -3
(1) d= - .

Ez a figyelembe jov6 q értékek esetén mindenesetre pozitiv, tovibba egész, ha a szamlalo oszthato 2-vel is, 3-mal is.
Az els6 feltétel teljesiil, ha ¢ paratlan szam, mert akkor a zaréjelben is paratlan szam all. A masodik egyrészt akkor,
ha ¢, masrészt ha ¢* + ¢+ 1 = (¢ — 1)* + 3¢, azaz ha (¢ — 1)? oszthat6 3-mal. Az els6 feltétel a ¢ = 3M, a masodik
a g = 3M + 1 alakt szamokra teljesiil, ahol M egész szam, hiszen 3 prim volta miatt egy négyzetszam akkor és csak
akkor oszthat6 vele, ha az alapszam is oszthato.

A két feltételt egybevetve a szamlalo 6-tal vald osztasakor a maradéknak paratlannak kell lennie, masrészt a 0 és
3, valamint 1 és 4 szamok valamelyikének. Mindkét feltételnek csak az 1 és 3 maradék felel meg, a feladatnak eleget
tesz minden 1-nél nagyobb, ¢ = 6k + 3 és 6k + 1 alaku természetes szam, és a belle (1) alapjan kiszamithato d.

A legkisebb négy megoldas:
qg= 3, d= 6 esetén: 1+ 7+ 13+ 19=14 3+ 94 27= 40;
g= 7, d= 66 esetén: 1+ 674133+ 199=1+ 7+ 494 343 = 400;
g= 9, d=136 esetén: 1+137+273+ 409=14+ 9+ 814+ 729= 820;
q=13, d=396 esetén: 1+ 397+ 793+ 1189 =1+ 134 169 + 2197 = 2380.
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