Elég azzal az esettel foglalkozni, ha Ny oldalai kiilonb6zdk, hiszen rombuszbél kiindulva mar N is pontta, az atlok
metszéspontjava zsugorodik Gssze, és az allitads semmitmondova valik. Valasszuk a bettzést ugy, hogy AB =a > AD =
b, és BAD< = a £ ABC< legyen (1. 4bra).
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Jeloljik Ay, By, C1, Dy betivel Nij-nek rendre azt a csucsat, ahol az AB, BC, CD, DA oldal végpontjaibol
kiindulé szogfelez6k metszik egyméast. Megmutatjuk, hogy az N négyszog téglalap, az atloi kozti kisebb szog a, és
atloinak hossza a — b. Ugyanis az Ny szomszédos cstcsaibodl kiindulé szogfelezSk merdlegesek egymasra, mert pl. az
AD Dy haromszog D1-nél levé kiilss szoge egyenls a CDA és a D AB szog felének Osszegével, ez pedig 90°. Dy egyenls
tavol van az A-bol és D-bdl kiindulé oldalaktol, tehat rajta van Ng-nak AB-vel parhuzamos kézépvonaldn. Ugyanez
all By-re, mert ez D, tiikorképe Nyp-nak O kozéppontjara nézve, tehat a B D; atlo parhuzamos AB-vel; hasonléan
A;1Cy || AD, ezek szerint O az Np-nek is kézéppontja. — A mondott kézépvonalnak Dy és az AD oldal kozé es6
szakasza az ADA’ haromszog kozépvonala — ahol A az AD, szdgfelezd metszéspontja a CD oldallal —, igy a hossza
DA'/2 =1b/2, ezért B1D; = a — b; tovabba B1OA; < = ..

Bizonyitasunkban Ny és Nj helyére Nj-et, ill. No-t irva, azt kapjuk, hogy Ny olyan téglalap, amelyben az atlok
kozti szogek egyenlSk az Ny csticsaindl levs szogekkel — vagyis No négyzet —, az 4tlok hossza pedig egyenlé N; oldalai
kiilonbségének abszolut értekével: A;Cy = |ay — by|. Igy Ny teriilete:

AQCQQ (a1 - b1)2 a% + b% AlB% + AlD%
= 5 = 5 = D) — Clel = —2

By D?

— a1b1 = — albl.

(1) t2

Itt a masodik tag egyenlé Ni-nek t; teriiletével, és az els6 tag is értelmezhets teriiletként, egyenlé a B; D mint atld
folé szerkesztett By By D1 D] = Ny négyzet t] teriiletével. Eszerint B, Dj az Ny koré irt kérben a By D-re merdleges
atmérs végpontjai; valasszuk a jelolést ugy, hogy A1 Bf < A1 D7 legyen.

Ha marmost o = BAD< = B;OA;< = 30°, akkor OA;Bj egyenl$ oldalt haromszog, ezért By 2-szer akkora
tavolsagra van OB;-t6l, mint A;, tehat N teriilete 2-szer akkora, mint Ny-é, t7 = 2y, és (1)-bol

to =2t —t1 =11.

Ezt kellett bizonyitanunk.
Gdspdr Andrds (Budapest, Vasutgépészeti techn. III. o. t.)
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Megjegyzések. 1. Mas tton bizonyitjuk, hogy ha egy téglalap atloinak szoge 30°, akkor teriilete egyenls a szogfelezsi
altal hatarolt négyzet teriiletével. Tiikrozziik az O Ao egyenest O A;-re mint tengelyre, és messe a kép Ay D1-et B*-ban
(2. abra). igy A10OB*<q = AjOAs< = OA;B*< és AQOB*<I = 2. A0A1< = B1OA<« = 30° = OB*F<I, tehéat
egyrészt OA; B* egyenl6 szart haromszog, masrészt OB*F fele egy egyenld oldalt haromszognek. Ezért A; B* =
OB* = 2-FO = FE = A;B; s mivel még B1A1B*< = 90°, azért B* rajta van a BjBs szogfelez6n. Vegyiik



egységnek OF-et, igy FB* = /3, A\B* =2 ¢és t| = A\B, - A\D; = 24 + 2\/§), maésrészt A, felezi B1B*-ot, ezért
OAy = FB* + B*A1 /2 =V3+1,ésty = 2- OA3 = 2(4+2V/3) = t1, qu. e. d.

Ezek utdn az N; és N, teriiletének egyenlGsége abbdl is adddik, hogy a kozos résziikbél kinyald rész Ni-ben 6,
Ny-ben 4 egybevago egyenls szara derékszogi haromszogre bonthato, befogoik hossza v/2, ill. V/3, teriileteik aranya
2:3, azaz 4 : 6, igy pedig a kinyul6 teriiletek egyenldk.

Tusnddy Gdbor

2. A versenyz6k szinte kivétel nélkiil trigonometriai szamitassal bizonyitottak az allitast; ezt vazoljuk. N; teriilete
4-szer akkora, mint az OA; By haromszogé, oldalai pedig «/2-vel fejezhetsk ki:

(a —b)*sin o
2-4 ’
o Lo
b1:A1D1:(CL—b)COS§, alelBlz(a—b)smE,

t1=4-

igy Ny atloi, majd teriilete, atalakitasok utan, majd a két teriilet aranya

1
AsCy = (a—D)- cos%—sin% , tQ:EAQCg: (a

—b)*(1 —sina) H sin

2 ’ tgzl—silnoc7

és ez o = 30° esetén 1.— Eszerint « kell§ megvalasztasaval a t1/to arany tetszés szerinti k értéket felvehet, ti. ha

Dedk Jend (Budapest, Kolcsey F. g. IV. o. t.)



