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I. Az allitdsokat az F7Fg élre bizonyitjuk. A lapok szabalyos és egybevagd voltabol és a poliéder felépitésének
elvébdl kovetkezik, hogy bizonyitdsunk barmely élre érvényes.

A lapok szabéalyos voltabol kovetkezik, hogy F7Fg-cal parhuzamos a benne csatlakozd két hatszoglapnak vele
szemben levé D7Dy, ill. H7Hg éle, valamint az elsé hatszoglaphoz D7 Dg mentén csatlakozéd otszoglap C7Cy atloja.
Ugyanigy adodik, hogy AgAg || AsAs || C5C5 || E5Es. Masrészt C7Cy || AgAg, mert AgCr# AgCs, hiszen hatszoglapok
leghosszabb atloi, és parhuzamosak az AgBs éllel. Ezek szerint a poliéder kovetkezs 6 éle parhuzamos:

(1) H:Hy, F7Fy, D7Dg, A4As, C3C3, E3Es.

Nem volt lényeges, hogy két egynemt lap kozos élébgl indultunk ki; hiszen a 6 parhuzamos él koziil 4-ben 1 hatszoglap
és 1 o6tszoglap csatlakozik egymashoz.

Az AgBs él benne van a C7Cs lapbeli atlo S felez6 merdGleges sikjaban, mert végpontjai egyenls tavol vannak Cr-t6l
és Cy-t0l, ugyanis AgC7 és AgCs a hatszoglap rovidebb atloi. Ezért AgBg merdleges C7Cg-ra és a vele parhuzamos
F7 Fg-ra. Ugyanigy adodik, hogy FgFy L F7Fg. Marmost AgBg-hoz is, FgFy-hoz is a fentiekhez hasonldan felsorolhatd
tovabbi 5-5, veliik parhuzamos éle a poliédernek és a két felsorolasban egy él sem ismétlgdik; ezekben megtaléltuk a
poliédernek F%;Fg-ra merdlegesen allo 12 élét:

(2) ByCy, AgBg, BgCs, F,Gs, GsHs, Gy
C1 Dy, Dy Ej, EqFy, Eg I, DsEs, CaDy.
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II. Tekintsiik a rajzsikon adottnak az 1. dbra HyHsHs;H7Hyg = H Gtszoglapjat (2. abra). A vetiiletnek H sikjan
leends megszerkesztésében a fentieken tul felhasznaljuk a kovetkezdket. S az (1) élek mindegyikét merdlegesen felezi
— agyszintén a kdvetkezd, veliikk parhuzamos lapbeli atlokat is:

(3) C7Gy, ErEg, B4Bs, D3Day;
(4) C7Cs, AgAp, F3Fy, HsHy,

hiszen szabéalyos sokszog barmely oldaldnak, atlojanak felez6 merGleges egyenese a sokszognek szimmetriatengelye, és
felez6 merdleges sikja a sokszognek szimmetriasikja. Igy S mersleges H sikjara, és atmegy a H3G3 élen.

Eszerint S-nek H sikjan levs vetiilete a H7 Hg oldal felez6 merglegese, vagyis atmegy Hs-on; az (1) élek vetiilete a
rajzsikon H7Hg-nek dnmagéra mergleges eltolasaval all el6, az el6forduld, Hr-t6l és Hg-t6] kiilonbozé 10 cstcs vetiilete
rajta van a H7Hy-re a végpontjaiban éallitott merdlegesek egyikén. Ugyanigy a (4) atlok végpontjaiként szerepls 6 j
csucs vetiilete rajta van a Hs-6n, Hi-en at HyHg-re allitott merdlegesek egyikén. Végiil Ag, Bs, G3 vetiilete a Hs-on
at HyHy Aallitott merdlegesen van rajta.

A mondott 5 merdleges a derékszogi haromszogvonalzo szokdsos megtamasztasaval, majd 90°-os elforditaséval
megrajzolhaté. Ezt H tovabbi oldalaival megismételve konnyd belatni, hogy a metszéspontok koziil kivalaszthato a
kovetkezd 25 csics vetiilete:

F07 Flal"'uFQ; COa Clu"'709; A07 A27"'7A87

pl. Fr a Hr-en at H7Hg-re és Hg-en at HqHs-ra allitott merdlegesek metszéspontja, mert FrFg#H7Hg és (4)-hoz
hasonloan F;Fs#HgHs || H1 Hs; Cy a Hs-06n at Hy Hs-ra és Hg-en at Hy Hg-re allitott merdlegesek, Ay pedig a Hi-en
at HyHog-re és Hg-en at Hy Hs-ra allitott merdlegesek metszéspontja, mert AgAs#HsHyg || H1 Hs.

A megrajzolt merdlegesek tovabbi metszéspontjai kozott szerepel 10 hatszog lap kozéppontjanak vetiilete, mint
a hatszog két parhuzamos oldaldval meghatarozott téglalap atléinak metszéspontja. Ezen at mindig megrajzolhaté a
hatszog hatra levs leghosszabb atlojanak egyenese, és ez a korabbi egyenesekbdl kimetszi a

Gl, Gg,l...,Gg; Bo, BQ,...,Bg

csucsok vetiiletét. Pl. H7 Fy és HgF; metszéspontjan at (az abrakon Gg) Hr Hg-cel parhuzamost hazva kapjuk a G7Gg
atlo végpontjait, a vetiilet Hr-en, ill. Hg-en atmend tengelyén. (Elég 6-ot megrajzolni az ilyen atlok koziil.)

A hatra levé D;, E; csicsok (1 =0, 1, ... 9) vetiiletei koziil D1-ét. Eg-ét, Eg-t és Dy-ét (2) mésodik sora alapjan
kapjuk abbol, hogy ezeknek az éleknek a képe meréleges H;Hg-re, mivel maguk az élek parhuzamosak S-sel és —
mint majd belatjuk — nem mer6legesek H sikjara. Felhasznaljuk C1, Fy, Fg és Cy mar meglevs képét. Pl. a Cy képén
at H7Hg-re allitott meréleges a Hq-en atmend, HqHs-ra mer6leges (mar megrajzolt) egyenesbdl metszi ki Dy képét
(egyszersmind — mint a szimmetriabol konnyen lathatéo — Eg-et is, a Hs-on at HsHs-re allitott merdlegesbdl). Innen
latjuk, hogy C1D; képe nem pont, hiszen C7, D; képe kiillonbozs, de a Hy Hs-ra merdleges egyenesen van rajta. — A
tovabbi D és F csucsok vetiiletét hasonléan megszerkesztve, a poliéder vetiiletének el6allitasat befejeztiik (egyiittvéve
10 egyenes).

Valéban, csak parhuzamos és meréleges egyeneseket kellett rajzolnunk H csicsain, valamint a kozben adédott
pontokon at (szam szerint 41-et). A cstcsok vetiileteinek Gsszekotésével kapjuk az élek vetiiletét (a 90 élb6l 30-nak a
képe a szerkesztG egyeneseknek egy-egy szakasza).

Domokos Ldszlé (Tatabanya, Arpad Gimn., IV. o. t.)
Babai Ldszlé (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. A sportéletre valo hivatkozassal lényegében elfogadtuk a szoban forgo poliéder létezését. Ezt azonban
a vetiilet megrajzolasa sem bizonyitja. Mindjart az is kételkedést tamaszthat, hogy 1 6tszoglapnak és 2 hatszog lapnak
egy csucsba Osszeillesztése a lapok kozti szogeket — vagy ami ezek szadmitasat lehet6vé teszi, egy cstcs tavolsagat a
vele szomszédos csiicsba befutdé harmadik lap sikjatol — az 1454. feladatba) latottakhoz hasonléan egyértelmien
meghatérozza.

Onallé bizonyitas helyett gondoljuk at, hogy poliéderiink elGallithaté az 1472. feladatban vizsgalt (és bebizonyi-
tottan létezs) szabalyos ikozaéderbdl ugy, hogy rendre vessziik az egy csticsabol kiinduld 5 él mindegyikén a hozza
kozelebbi harmadold pontot és az ezekkel meghatarozott sik egyik oldalan el6allo szabalyos 6toldala gulat lemetssziik
az ikozaéderbdl.

1Lasd ezen szamban 102. o.
2K. M. L. 34 (1967. jan.) 19. o.



