I. megoldas. Hasznéljuk a haromszogben szokasos jeloléseket, legyen tovabbé a k koriilirt kor sugara r, az adott
AB = ¢ oldalhoz hozzairt k. kor sugara o.. E kor O, kozéppontja AB-t8l o, tavolsdgra van, és az ABO. haromszoghsl
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mert AO., BO., felezi az A-nal, ill. B-nél lev{ kiilsé szoget.
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Ezekbdl a kovetkezs szerkesztés adodik. k-ba tetszés szerint beillesztjiik a ¢ hart, AB egyik oldalan vele parhu-
zamosan o, tavolsagban e egyenest huzunk, tovabba ugyanezen oldalan megszerkesztjiik az AB szakasz v, nyilasa ¢
latoszogkorivét, ahol v fele akkora, mint az AB szakasz latoszoge k-nak arrél az ivérdl, amely AB-nek ugyanazon
partjan van, mint e. Az e és i kozos O, pontja koriill megrajzoljuk k.-t, és az ehhez A-bol és B-bél huzott masodik
érint6k kozos pontja C.

Csak azt kell bizonyitanunk, hogy ez a két érinté k-n metszi egymast. Valoban, az AC, BC érint6 az AB egyenes
képe AO.-re, ill. BO,-re, igy

ACB< =180° — CAB< — CBA< = 180° — (180° — 2 - O,AB<)—
—(180° — 2- 0. BA<) = 2(0,AB< + O,BA<) — 180° =
= 2(180° — 1) — 180° =,

és AB-nek v nyilasszogl latokorive éppen a k-nak az az ive, amely az AB egyenesnek O.-t nem tartalmazd partjan
van.

A megoldhatosig feltételei: ¢ beilleszthetd legyen k-ba: ¢ < 2r, tovabba O, létrejojjon — vagyis ¢ magassaga ne
legyen kisebb o.-nél, — éspedig i-nek azon az A’ B’ rész-ivén, amely az AB-re A-ban és B-ben emelt merélegesek kozott
van, hiszen k. érintési pontjanak A és B kozott kell lennie. Az utobbi feltétel igy irhatd

(CiD =) g cotg % > 0. > ccotgyr =c¢ tg% (= AA").
Az utobbi feltétel széls§ oldalainak c-vel és r-rel valo kifejezése bonyolult, mert y-ra siny = ¢/2r-b6l két egymast
180°-ra kiegészits megoldast kapunk, a megfelel6 v1-ek pedig potszogek.

e-t és i-t ¢ < 2r esetén az AB egyenes két oldalan szerkeszthetjiik, igy a megoldasok szama legfeljebb 2; ugyanis e-
nek és i-nek AB ugyanazon oldaldn ad6do 2 metszéspontja nem ad lényegesen kiilonb6zé megoldasokat, hiszen egymas
tiikorképei AB felez§ merslegesére.

Az i iv K kozéppontja k ugyanazon parton levé AB ivének felez6pontja, mert AKB< = 2y; = 180° — ~; ez
megkonnyiti ¢ szerkesztését. Konnyd belatni, hogy C-t az O.K egyenessel is kimetszhetjiik k-bol.
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II. megoldas. Lattuk az I. megoldasban, hogy ¢ és r meghatarozzak y-t, ennélfogva a haromszog s fél-keriiletét
is, hiszen k. az ACB szog szarait C-t6l s tavolsagban érinti. Igy pedig ismertté valik a beirt &' kor érintési pontjanak
(ugyancsak C'A-n és C'B-n) C-t6l valo tavolsaga is, ez ugyanis s — c.

Ennek alapjan a szerkesztés: egy r sugart k* korbe beillesztjiik az A* B* = ¢ hurt, végpontjain 4t a kor egy tovabbi
C pontjabol félegyeneseket hizva, ezek szoge v (egyik értéke). Megszerkesztjiik az A*C B* sz0g széarait érintd, . sugari



k. kort, érintési pontjaibol C felé folmérjiik c-t, a végpontokban a szarakat érinté kor lesz k', végiil vessziik k. és k'
egyik koz0s érintGjét, messe ez v szarait A-ban, ill. B-ben, ekkor ABC' egy megfelel6 haromszog.
A szerkesztés helyességének bizonyitasat, valamint a diszkussziot — hely hidnyéban — az olvaséra hagyjuk.

A kitdzé megoldasa

Megjegyzés. s és 2s ismeretében a + b is ismert, igy visszajutunk a hiromszognek a v, ¢, a + b adatokbodl vald
megszerkesztésére, ami ismert feladat.
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