12 egyiitthatoja és az

egyiitthatojanak kell

a) A két polinom szorzata 12-edfok, z-nek csak paros kitev$jd hatvanyait tartalmazza. x

2-t6l mentes tag 1. Valasszuk a megengedett 3. tagban a kitevét 6-nak, igy =10, 2%, 2? és 22

eltinnie:

(3) 24— 16 =0,
(4) A? -8B +2C =0,
(5) 2A—2BD + C?* =0,
(6) 20 — D? = 0.

(3)-bol A =8, (6)-bol C' = D?/2, (4)-bol és (6)-bol B = 8 + C/4 = 8 + D?/8, és ezeket (5)-be helyettesitve

D*— D® —64D + 64 = (D — 1)(D* — 64) =
= (D —1)(D —4)(D? 44D +16) = 0.

Az elsé két tényezd eltiinésébdl 1-1 megfelels értékrendszert kapunk:

Dy =1, B = 65/8, C,=1/2;
Dy = 4, B, = 10, Co =8,

és ekkor a két polinom szorzata:
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: 12 o6 — (6 _ 1)2
] +1, ill. x 22°+1=(z"-1)".
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b) Konnyt észrevenni, hogy mindjart a kapott masodik értékrendszer is megfelel a méasodik kovetelménynek, ekkor

a két polinom:
(@ +22° +20+1)° = [+ 1)+ 2@+ 1] = @+ 1)@ + 2+ 1),

(z® — 222 + 22 — 1)2 = [(2® - 1) — 22(x — 1)}2 =(x—1)%@® -z + 1)2.

Altaldban (1) és (2) akkor azonos az 2° 4 22 + bz + ¢, ill. 2® — 22 + b’z + ¢ polinom négyzetével, ha teljesiil

442b= A, 4420 = A,
2¢+4b = B, 2¢ 44V = —B,
4e+b* = C, illet6leg —4d +0? = C,
2bc = D, 20’ = —D,
2= 1; ?= 1

A maésodik feltételeket (balrol és jobbrol) dsszeadva, az 6todikeket kivonva
(c+c)+20b-0b)=0, A—?=(c+)c-d)=0.

Ezek mindegyike, valamint az elsé négy feltételpar is teljesiil, ha ¢’ = —c, és b’ = b, végiil az 6todik feltételbsl ¢ = 1.
Eszerint barmely valos b paraméter esetén megfelel

A=2b+4, B =4b+2, C =0b>+4, D = 2b,
és ekkor
6 5 4 3 2 2 _
x” £42° + (2b+4)z" £ (4b+2)x” + (b +4)z” £ 2 + 1 =
= (a3 £ 222 + bz +1)°.

Fenti észrevételiink innen b = 2 esetén adodik.
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