L. Legyen egyelére COA< < 45°. A szerkesztés szerint ODCE téglalap, DE atloja H-ban felezi OC-t. Tovabba C'F
felez6 mer6legese parhuzamos D E-vel, tehat C'H-t is felezi, ezért a G koriili GC sugara ki kor atmegy H-n, és sugara az
eredeti kor sugaranak 1/4 része. Eszerint CGF< = 2-CHF<. Mivel DCF< = EDO< = COA< <= BOC« = DCH«,
azért F' a DH szakaszon van, ezért CHF < = CHD< = 2C0A<, tehat CGF< = 4- COA<, vagyis ki-ben a félkdrnél
kisebb C'F' ivhez 4-szer akkora kézépponti szog tartozik, mint amekkora a k-ban az AC ivhez tartozd kézépponti szog
(1. abra).

A koriv hosszat a hozza tartozo kdzépponti szog radian egységben vett mértékszaméanak és a sugar mértékszamanak

szorzata adja, ezért

CGF<«

CF =CGF<«-GC = 4GC = COA<-OC = AC,

amint a feladat allitja. Masrészt k; keriilete negyedrész akkora, mint k keriilete, tehat egyenls k-nak AB ivével, igy
ki1-nek H-t tartalmazd CF ive egyenls az AB és AC ivek kiilonbségével, a BC ivvel, vagyis az allitds masik része is
helyes.
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Amennyiben 45° < COA< < 90°, az A, B betik felcserélésével (méas szoval: az alakzatot tiikkrézve az AOB<
felezGjére) a fenti helyzet all el6, a csere viszont az allitast nem érinti. COA<t = 45° esetén F a H-ba esik, mindkét
CF iv felkor, masrészt C felezi az AB ivet, az éllitas helyes.

II. C-nek a k-n vett (valamely tovabbi) tetszés szerinti helyzete a BA', A’B’, B’ A ivek valamelyikére esik, ahol A’,
B’ az A, B tiikorképe O-ra, vagy az A, B, A', B’ pontok valamelyikébe. Az utobbi esetekben I egybeesik C-vel, a felezd
mer6leges hatarozatlanna valik, de az allitéas is érdektelen; minden més esetben pedig a szimmetria miatt nyilvanval6an
ugy helyes az allitas, ha az AC, BC iv helyett a k kor C-t tartalmazo negyedivének két rész-ivét mondjuk (2. abra).
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Megjegyzések.

1. Az allitas kiadodik a kovetkezs tétel kétszeri alkalmazasaval is: egy O kozépponta k kor egy OC' sugara mint
atmeérs fole (H kozépponttal) ko kort irva és véve e egy az OC-vel hegyesszoget bezaro OM félegyenest, a COM szog
k-bol és kp-bol egyenls hossza iveket tartalmaz: CA = CD majd O, k és M helyén H-val, ky-lal és D-vel CF=CD
(3. abra).
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2. A bebizonyitott allitast szemléletesen igy értelmezhetjiik. Illessziink be egy O A/4 sugari k; korlemezt k belsejébe
ugy, hogy egy I’ pontjaval érintse k-t A-ban, majd gorditsiik k1-et k keriiletének belsé oldalan, B felé indulva. Ennek
soran a k-bol és k1-b6l egymassal paronként érintkezésbe jutott pontok mindig két egyenls hosszu ivet toltenek ki, méas
kifejezéssel: a gordiilés barmely helyzetéig a két korbél egyenls hosszu ivek fejtédnek le. A feladatban leirt szerkesztés
az F pont tetszés szerinti helyzetének megszerkesztését adja, ha adott a két kor pillanatnyi C' érintkezési pontja.




A g6rdils kor pontjai altal leirt palyadk szamos miszaki alkalmazasban fontosak, ezeket altalaban cikloiddknak
nevezik, és ha a pélya egy kor bels6 oldala, akkor specidlisan hipocikloidaknak. Ilyet ir le példankban F' is, és mivel
egy koriiljaras utan visszaérkezik A-ba, a palya zarodik. Ennek a gorbének egyedi nevet is adtak: asztroida.
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3. Az OF szakasz OA-ra és OB-re vett vetiiletét x-szel, ill. y-nal jelolve és OA-t 1-nek véve az 1366. feladatban]
bebizonyitott sszefiiggés szerint mindig fennall 223 + yz/ 3 = 1. Ez F palyajanak, az asztroidanak az egyenlete.
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