Nevezziik minden egyes pont rendszdmaéanak az oda befuté atmérék szaméat. Ha nincs 2-nél nagyobb rendszamu
pont, akkor az allitas igaz, hiszen igy az atmér6végzédések 6sszes szama legfeljebb 2n, és minden atméré 2 pontba fut
be.

Tegyiik fel, hogy az adottak koziil valéo P pont rendsziama nagyobb 2-nél. Ekkor minden ide befut6é dtmérs masik
végpontja a P koriili d sugara k koron van, és egy adott pont sem fekszik k-n kiviil. Legyen QR a k-nak az a legrévidebb
ive, amely az Osszes végpontokat tartalmazza, ekkor Q) és R az adott pontok koziil valok, és QR < d. Feltevésiink szerint
van az iv belsejében legalabb egy S pont az adott pontok koziil. Allitjuk, hogy minden ilyen belsé S pont rendszama, 1.
Valoban, ellentmondésra jutunk azt feltéve, hogy ST egy, az SP-t6l kiilonboz6 atmérs. Ekkor ugyanis PT-nek (S-en
atmend) e felez6 merdlegese elvalasztja egymastol Q-t és R-et, és ha ezek kozil @ van e-nek a P-t tartalmazo partjan,
akkor QT > QP = d, ami lehetetlen. (e csak akkor nem valasztana el Q-t R-t6l, ha S-en kiviil még egyszer metszené
a mondott QR ivet; ekkor azonban T kiviil esnék a k-n, ami lehetetlen.) — Ezek szerint a pontrendszer minden 2-nél
nagyobb rendszamu pontjabol legfeljebb 2 4tmérd megy olyan pontba, melynek rendszama nagyobb 1-nél.

Hagyjuk el most atmenetileg a 2-nél kisebb rendszami pontokat. Evvel a bel6liik kiindulé atmérsk is — ha egyaltalan
vannak — elmaradnak, és barmelyik megmarado6 pontbol legfeljebb 2 atmérs indul ki, tehét e sziikitett pontrendszerre
az allitas helyes, az a&tmérck szadma nem nagyobb a pontok szdméndl. Visszavéve az 1 vagy 0 rendszamu pontokat,
minden ponttal egyiitt legfeljebb 1 atmérst vesziink vissza, tehat az allitas igaz marad.

Barmely szoba jovs n esetére megadhatd n atmérdt tartalmazd pontrendszer. Ilyet alkot pl. egy ABC szabélyos
haromszog 3 csucsa és n — 3 olyan pont, amely A, B, C egyikétsl AB-vel egyenls, a masik kett6tol pedig kisebb
tavolsagra van. A szabalyos n-szog csicsai rendszerének n = 2k + 1 esetén ugyancsak n atmérGje van, n = 2k esetén
viszont csak n/2 a szamuk, és minden pont rendje 2, ill. 1.
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