I. megoldas. a) Megmutatjuk, hogy ha M befutja az AB szakaszt, akkor H befutja az OAB haromszog AA; és
BB; magassagainak talppontja kozti Ay By szakaszt. Ez nyilvanvalo, ha pl. a BAO szog derékszog, és igy az OPQ
haromszog P-b6l huzott magassaga azonos AAj-gyel. BAO< # 90° esetén a P-b6l huzott magassag parhuzamos
AA;-gyel, ezért az Ay By szakaszt mindig AP/PB; aranyban osztja ketté, és ez az arany egyenlé AM /M B-vel, mert
MP || BB;. Hasonloan a Q-bol hizott magassag — mivel parhuzamos BB;-gyel — az Ay By szakaszt mindig A1Q/QB =
AM/M B aranyban osztja ketté, hiszen MQ || AA;. Eszerint a P-b6l és Q-bol huzott magassag az Ay By szakaszt
ugyanazon pontban metszi, és ez a pont H, mint az OPQ haromszog két magassdganak kozos pontja. — Amikor pedig
M az A-ban, ill. B-ben van, akkor H nyilvan A;-ben, ill. B;-ben adédik.

Az Ay By szakasz barmely H pontjat megkapjuk magassagpontként, éspedig az AB szakaszt AM/MB = A H/H B,
aranyban osztd6 M pontbol indulva ki. Ezt megkaphatjuk pl. agy, hogy a H-boél OB-re allitott merslegesnek O A-val
valé P metszéspontjaban az O A-ra allitott merdlegessel metssziik AB-t. — Ezek szerint az a) esetben H mértani helye
az A1 B; szakasz (a végpontjait is hozzaszamitva).

b) A fentiekbdl adodik, hogy ha M befutja az O AB haromszog belsejét, akkor H mértani helye az O A By haromszog
belseje. Messe ugyanis az M*-on 4tmend, AB-vel parhuzamos egyenes az OA, OB szakaszokat A*-ban, ill. B*-ban,
akkor az OA*B* haromszog el6all az OAB-b6l OA* : OA = k < 1 ardnyt hasonlésagi transzformacioval, ezért mig
M* befutja az A*B* szakaszt, addig a hozza tartozo H* befutja az A*A], B* B} magassagszakaszok talppontjai kozti
A} BT szakaszt (a végpontokat most mar mindkét szakaszbol kizarva), ez a szakasz pedig az Ay By szakasz k aranyt
transzforméltja az O kozéppontra nézve, tehat benne van az OA; B; haromszogben.

Az OA; By haromszog tetszés szerinti H* pontjdhoz tgy kaphaté meg az az M, amelybdl visszajutunk H*-hoz,
hogy H*-on at parhuzamost huzunk A, Bi-gyel, ez metszi ki az A}, B pontot, az ezekben felallitott magassag A*-ot,
ill. B*-ot, ekkor M™* a fentiekhez hasonléan adédik az A* B* szakaszon. — Ezzel allitasunkat bebizonyitottuk.
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IT. megoldas. Legyen M az AOB szogtartomany tetszés szerinti belsé pontja, és messe a feladat szerinti QM
egyenes az OA szart R-ben. Igy OQH< = ORM <, mert meréleges szard hegyesszogek. Masrészt az OQR és M PR
haromszogek hasonlosiga és M PH(Q paralelogramma volta miatt

OQ:OR=MP:MR=HQ: MR,
ezért az OQH és ORM haromszogek hasonlok, HOQ< = MOR<, és megfelels oldalaik aranya

OH : OM =0Q : OR = cosw,

ahol w = AOB«.

Eszerint H-t Ggy is megkaphatjuk M-bél, hogy ezt tiikrozziik az AOB szog f felez6 egyenesére, majd a kapott M’
pontra O kdzéppont és cosw aranyt hasonlosagi transzformaciot alkalmazunk. — Ez nyilvanvaléan akkor is helyes, ha
M az AOB szogtartomany hataran van.

Mind a tiikrozés, mind a hasonlosagi transzformacio szakaszt szakaszba, haromszogtartomanyt haromszogtarto-
manyba visz at, ezért ha M befutja az AB szakaszt, ill. az OAB héromszog belsejét, ugy H az Ay B; szakaszt, ill. az
OA; By haromszog belsejét futja be, ahol A1, By az A, ill. B pontnak a fenti médon megszerkesztett képe, vagyis az
A-bol OB-re, ill. B-b6l OA-ra bocsatott merdleges talppontja.



