I. megoldas. Egyik z; sem lehet 0, mert kdnnyen lathat6, hogy akkor a tobbi csak 2 lehetne, de akkor 0+2-2-2 # 2.
Jeloljiik az x1xox3z4 szorzatot y-nal, ekkor az

(1) mi+ L =2 (i=1,2 3 4)

2

egyenletrendszert kell megoldanunk. Innen

22 —2x;+y =0, z; =1+ /1 —y, masképpen |z; — 1| = /1 —y,
eszerint az ismeretleneket 1-gyel csokkentve legfoljebb két kiilonb6z6 szdmot kaphatunk. Ez haromféleképpen adodhat:

«) mind a négy x; — 1 kiilonbség értéke egyenld,
B) harmuk egyenld, a negyedik —1-szer akkora,
v) kett&jik egyenld, a masik kettSjik —1-szer akkora.

Az a esetben 1 = x9 = x3 = x4, ezért (1)-bol
r+ad =2, 2l 4+a —2=(x;—1)(z?+2+2)=0,

és mivel a masodik tényez6 minden valdés x; értékre pozitiv:
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1 9_9
x%+x1+2=(:c1+5> +727>0,

azért csak x; = 1 lehetséges. Az 1, 1, 1, 1 szamnégyes valoban kielégiti a kovetelményeket.

A PBesetbenpl. 2y —1 =29 —1 =23 —1, ésigy ©1 = x2 = x3, tovabba x4 — 1 = 1 — x3. Igy Ty = 2 — x1, ezért
(1)-bél ¢ = 4 esetén
2 —x + a8 =2, z(z? —1)=0,

és mivel 1 # 0, x1 értéke 1 vagy —1. Az elsé az el6bbi megoldasra vezet, az utobbi pedig a —1, —1, —1, 3 szamnégyesre,
ami szintén valéban megoldés.

Avyesetbenpl. o1 —1=a0—1=1—23=1—x4 = x4, azaz x1 = T2, és T3 = T4 = 2 — 11, igy pedig (1)-b6l i = 3
esetén
2—mw +2i(2—21) =2,  x(x; —1)* =0,
csak az 1, 1, 1, 1 megoldast kapjuk.
Mindezek szerint a kovetelménynek két valos szamnégyes felel meg: 1, 1, 1, 1 és —1, —1, —1, 3.
Lérincz Janos (Sarospatak, Rakoczi F. g. IV. o. t.)

II. megoldas. Olyan megoldas, amelyben x1 = x9 = z3 = x4, egy van, mint az el6z6 megoldasban lattuk:
1 = 3 = x3 = x4 = 1. Ha a szdmok kozott van kiilonbozs, akkor van olyan, amelyik legalabb két masiktol
kiilonbozik. Valasszuk a sorszamozast tgy, hogy =1 # 2, 1 # 3 teljesiiljon. Irjuk fel a kovetelményt x1-bél és zo-bél
kiindulva, majd képezziik a két egyenlGség kiilonbségét:

(2) T1 + Tox3zxTy = 2, To 4+ T1T3T4 = 2,

(3) xr1 — To + I3I4($2 — .Il) = (.Il — IQ)(l — I3$4) =0.
Hasonléan

(4) (J,'l — {Eg)(l — ,’EQJJ4) =0.

Ekkor (3)-bol és (4)-b8l xzxy = 1, és zoxy = 1, ezért (2)-bol z1 + x9 = 2, és 21 + x3 = 2, tehat xo = x3.
Az x4-b6l kiindulva addédo x4 + 12003 = 2 egyenletbdl x1-et, zg-at, z4-et konnyen kikiiszobolhetjiik, ha xs-vel
szorzunk:
2. 3 _ 4 3 _
XToxg + 212503 = 1 4 (2 — x2) 25 = 229, Ty —2x5 + 2z — 1 =0,
2h—1— 22922 —1) = (22 — 1)@} +1 — 222) = (22 — 1)* (22 + 1) = 0.

Innen vagy o =23 =1, 21 =2—x2 = 1, 24 = 1 /22 = 1, ami nem tartalmaz kiilonb6z6 értékeket, vagy xo = x3 = —1,
x4 =129 =—1, 21 =2 — x2 = 3, és ez valoban kielégiti a kovetelményeket.



