I. megoldas. Csak azt kell bizonyitanunk, hogy az A’ BAB’ torott vonal 3 egyenld szakaszbol 4ll.

1. dbra

Egészitsiik ki az A'C' B’ haromszoget A'C B'E’ paralelogramméava (1. abra). Az e egyenes atmegy E’-n és felezi az
A'E'B’" = v szdget, mert BE' = CA' = p=q—(q—p) = CB'— CE = B'E, az EB'E’ haromszog egyenl6 szér,
B'EE’ szoge egyenls a B'-nél lev v kiils6 szog felével, tehat EE’ azonos e-vel. Igy az 1399. feladatban bebizonyitott
tételt a CB'E’ A’ paralelogrammara, E'-bol indulé e szogfelezGjének I pontjara és a B'I, A’ egyenessel kimetszett
A, B pontra alkalmazva B'A = A'B.

Ha AB < A'B = AB' volna, akkor az AA'B és AB’'B haromszdgben

AA'Bg < A’AB<q és AB'B< < ABB'«.
A héaromszogek A-ndl, ill. B-nél levé kiilsG szogére

BAC<« = AB'B<«+ ABB'« < 2-ABB'<« és
ABC« = AA'Ba+ AAB<« < 2- A'AB«.

Igy egyrészt az ABI haromszogbol, mivel AIB< = A'IB'< = 90° +v/2,
ABB'<+ A'AB< = 180° — AIB< = 90° — /2,
masrészt az ABC haromszoget véve figyelembe
ABB'<+ A'AB< > %(BACq + ABC<) = %(1800 — ACB<«) =
=90° — /2.

A keét Osszefiiggés egymasnak ellentmond. — Hasonloan lehetetlenség kovetkezik az AB > A'B feltételbol is, csak a ,,<”
és ,,>” jel mindeniitt felcserélédik. Igy kell, hogy AB = A’B = AB' legyen, és ezt akartuk bizonyitani.
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II. megoldas (az 1399. feladat felhasznélasa nélkiil). Az el6z6 megoldas zardé meggondolasanak eredményét igy
fogalmazhatjuk: ha AB < A'B és AB < AB’, akkor itt csak az egyenl6ség jele allhat mindkét helyen, hasonléan akkor
is, ha mindkét helyen a ,,>" jel all. Meg kell még vizsgalnunk, nem allhat-e fenn A’B > AB > AB’ vagy A’'B < AB <
AB' tgy, hogy ne mind a két helyen az egyenléség jele legyen érvényes. Mérjiik r4 BA’-re a BA* = BA és AB'-re
az AB* = AB tavolsagot (2. dbra). Els6 esetben AA* a BAA szdgtartomanyban, BB* az A’ BB’ szogtartoméanyban



van, tehdt I* metszéspontjuk az A’BI haromszdgben van. Masrészt, ha nem 4ll mindkét helyen egyenléség, akkor
CB* — CA* > CB' — CA' = CE, tehat ezt mérve a CB’ egyenesre egy E-n tali E* pontba jutunk. Ebbél hizva
parhuzamost az EI = e egyenessel, azt e elvalasztja az A’ BI haromszdgtdl. Ez azonban nem lehet, mert a cikk elemzése
szerint [* az e*-on van.

Hasonléan a masodik esetben AA* az A’ AB’ szégtartomanyban van, BB* az ABB’ tartoményban, tehat I* az
AIB' haromszogben van, ha viszont nem 4ll mind a két helyen egyenldség, akkor CB* — CA* < CB' — CA' = CE, s
igy E* a CFE szakaszra vagy a CA’ szarra esik, s igy e ismét elvalasztja e*-ot és [*-ot, ami nem lehetséges. Kell tehat,
hogy A’'B = BA = AB’ alljon.

Surdnyi Ldszlo (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn.)



