I. megoldas. Vegyiik észre, hogy a bels6 gyokjel alatt 3-mal az elsG zardjeles tényezGbe beszorozva, a két tényezs
Osszege kétszer akkora, mint a belsg gyokjel el6tti kifejezés, és igy

g(l —cosv) + %(1+C0819—2S1H19) =2 —cos? — sinv,

2
K2 (\/3.1—;0519+\/1+cos192—2sin19> '

A gyokjelek alatti kifejezéseket tovabb alakitva

1 . o, Y L0 Y
(2) 5(1+cosz9—2smz9)—cos 5 2Sln2COS2—COS 2(1 2tg2>,
ennélfogva
(3) K=+3- sing‘—i— cos%’-y/l—?cgg.

A belsé gyokjel el6tti kifejezés pozitiv:
(1 —cos?) + (1 —sind) > 0,

hiszen egyik zarojelben sem &llhat negativ szam, azért (1) is, (3) is csak ott mincs értelmezve, ahol a bels gyokjel

alatt 9 9 1
14 cos¥ —2siny < 0, masképpen 1 — 2tg§ <0, tg§ > 3

Ez a tangens-fliggvény egy periddusaban, pl. a (0, 7) intervallumban, akkor teljesiil, ha
tge <2 T

arctg= < — < —
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vagyis a (0, 27) intervallumban a kovetkezs értékekre:
1 4
2arctg§ = arctgg <Y <.

Az értelmezési tartomanyt azonban kényelmesebb a (—m, 7) intervallumban megadni, mert ebben Osszefiiggo:
—m <9 < arc tg4/3 esetén (1) a (3) alakban irhato, hozzatéve, hogy ¥ = —7 esetén (3) masodik tagja (2) els6 alakja
miatt 0.
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Megjegyzés. Valojaban a

VA+VE=\/(A+ VA - B2+ \/(A- VA B) /2
azonosségotﬂ hasznéaltuk fel. Esetiinkben
A? — B = (2—cos? —sin®)® — 3(1 — cos¥)(1 + cos ) — 2sin¥)) =
= (1 —2cos? +sind)>.

II. megoldas. Probalkozzunk /2 = a szogfiiggvényeinek bevezetésével, igy a fellépd 1 —cosd, 1+cos 9 kifejezések
egy-egy négyzetes taggd alakithatok:

K= \/2—cosz9—sin19—|—\/3[1—(1—2sin2a)] [1+ (2cos?a — 1) — 4sina cosa] =

= \/2—c0s19—sin19—|—2\/3sin2 afcos? a — 2sina cosa) =

= \/2—cos2a+sin2a—281na cosa 4 2v3 - |sinal - v/cos? a — 2sinacos a =

= \/3sin2a+ (cos?a — 2sinavcos ) +2V3-|sinal - Vcos? o — 2sinacosa =

= \/(\/§ |sin | + v/cos? o — 2sin v cosa)2 =
=3 |sina| + Vcos? a — 2sinacosa = V3 - [sina| + |cosa| - /1 — 2tga,

ami azonos (3)-mal.
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