I. megoldas. Legyen az ABC = H haromszogben az AAg = m, magassig, az AF = s, stulyvonal és a k beirt kor
o sugara adott; ennek BC-vel parhuzamos érintéje H-bol hozza hasonlé AB'C’' = H' haromszdget metsz ki, amelynek
k a B'C’ oldalhoz hozzairt kore. H-nak BC-hez irt k, kiils6 érinté korét érintse BC Es-ben, k-t Ej-ben, tovabba
B'C’ k-t Ej-ben. Mivel A a H és H' hasonlésagi pontja, igy A, E5, Es egy egyenesen van, mésrészt F1Ey 1 BC.
Ismeretes, hogy a BC oldal F felez6pontja E1 Eo-t is felezi. EsE) felez6pontjat D-vel jeldlve az Ey s El hiromszog
DF kozépvonala meréleges BC-re és o hossztisagi, Eq Es-vel parhuzamos d kdzépvonala pedig Eq Ey-t felezGpontjéban,
O-ban metszi, ami k kézéppontja (1. abra).

Ebbdl a kovetkezs szerkesztés adodik: Egy m, hosszusagu AA( szakaszra Ag pontjaban allitott a merdlegesbdl
A koriili s, sugara korivvel kimetssziik F-et. Az itt a-ra allitott merdlegesre ramérjiik az A-t tartalmazé oldalon az
FD = p tavolsagot; megszerkesztjiik AD és a metszéspontjanak, Fo-nek F-re vonatkozd Fp tiikkorképét és felmeérjiik
a-ra merGlegesen az A-t tartalmazé oldalon az E10 = p tavolsagot. Az O koriili ¢ sugard k korhoz A-boél hizott érinték
metszik ki a-bél B-t és C-t.

A szerkesztés helyességéhez annyit kell belatnunk, hogy F' a BC szakasz felez6pontja. Az F10 és FsD egyenesek
EY, metszéspontja k-nak Ei-gyel atellenes pontja, mert F'D = p az Ey E; B haromszog kdzépvonala. Meghtizva Ey-ben
k-nak B'C’ érintéjét, k az AB'C’ haromszdg B’ C'-hdz hozzairt kore, s igy Eo az ABC haromszdg BC-hez hozzairt
korének érintési pontja, tehat az imént felhasznalt tétel szerint Ey Fo-nek F' kdzéppontja BC-t is felezi.

FE, A

Megjegyzés. Némi szamolés alapjan O-t kimetszhetjiik d-bol a BAC szog felezgjével is, kitiizve ennek az a-ra F-ben
allitott merélegesen levé G pontjat. G felezi az OF10,E> trapéz OO0, atlojat, és igy FG = (0, — 0)/2,ill. a H és H'
hasonlosagabol adodoé g, = oma/(ma — 20) kifejezés alapjan FG = 0?/(mq, — 20). G az a-nak A-t nem tartalmazo
partjan van, mert g, > o (lasd a szerkesztést az 1. abran, AAy bal oldalan).

A kitizo

II. megoldas (vazlat). A haromszog teriiletének két kifejezésébdl, a szokdsos és a fentebbi, valamint AgF = ¢
jelolésekkel, b > ¢ elGirdsaval

(1) 2t=amq, = (a+b+clo, b+c=p-a, ahol p=(m.—o0)/e

adatainkbol elsallithaté aranyszam. Masrészt az AAgC és AAgB derékszogl haromszogekbol kells rendezéssel és (1)
figyelembevételével

me =" - (¢+a/2)" = — (¢ —a/2), b* — ¢ = 2aq,
b—c=2aq/(b+c) =2q/p=2q0/(Mma — 0) = 20V/5; — m/(ma — 0),
ez az adatokbol, pl. negyedik aranyos szakaszként, megszerkeszthetd.

Marmost b — ¢ = CA — BA = CEy — BE; = BEy, — BE; = EjF,. Eszerint Ej-et megadja a fenti AAqF
haromszoghoz az F-bol Ay irdnyaban félmeér (b—c¢)/2 = o-q/(mq —0) = 0- AoF/(m, — 0) szakasz végpontja (2. dbra),
ebbdl k£ megszerkeszthetd.

Surdnyi Ldszlo (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn.)



III. megoldas (vazlat). Az AgAF derékszogi haromszoget megszerkesztjik, mint az I. megoldasban, majd a
keresetthez helyzetre is hasonlo A* B*C™* haromszoget szerkesztiink. Tetszés szerint kijeloliink Ao F-en egy F-re szim-
metrikus B*C* szakaszt (3. abra). A*-ra (1) szerint A*B*+ A*C* = B*C*-p = «*, ami az adatokbol megszerkeszthets.
A C* A" szakasz meghosszabbitaséira felmérve az A*B; = A*B* szakaszt, B; a C* kozéppontu, u* sugara ky kor és
az A" kozépponti, A*B* sugart ko kor érintkezési pontja. k1 megszerkeszthets, ko 4tmegy B*-nak az A*F egyenesre
vonatkoz6 By tiikorképén is, ami megszerkeszthets. Igy a feladatot visszavezettiik a k; kort érints és a B* és By ponton
atmend kor kozéppontjanak megszerkesztésére. Ennek egy megoldéasa szerepel a 768. gyakorlat II. megoldéséban

A*-ot ismerve, B-t és C-t az A-n 4 A*B*-gal és A*C™*-gal parhuzamosan huzott egyenes metszi ki a B*C*
egyeneshdl.
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4. dbra

Megjegyzés. A* az AF egyenes metszéspontja a B*, C* fokuszt, u* nagytengelyt ellipszissel, s igy megszerkeszthets
az ellipszis és f6kore kozti (derékszogi) affinitas alapjan isP A szerkesztést a 4. dbra mutatja.
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