a) Jeloljik a mercleges és ferde metszGsikot S-sel és S*-gal,. (1. abra), metszésvonalukat e-vel, az S-ben levd
kormetszetet k-val, kbzéppontjat O-val. A leghosszabb és legrovidebb alkoto k-nak az e-tél legtavolabbi C' és e-hez
legkdzelebbi D pontjaban S-re emelt merdlegesnek S*-ig terjed6 CC*, DD szakasza, mert ha a pont az S sikban
mozog, ennek a merdleges szakasznak a hossza e-t6l tavolodva né. C'D a k kor e-re merGleges atmérdje.
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A palastot az elsirt modon kiteritve k egy (2mr-hosszisagi) DD’ egyenesszakassza teriil ki. Kézenfekvs, és a
kovetelménynek megfelel, ha a tetszés szerinti AA* alkotot (a kiteritett palast DD’-re mer6leges metszetét) a DD'-n
levé A végpontjénak D-t6l mért 7 tavolsagaval fejezziik ki. A sikba teritést végezhetjiik ugy, hogy ez k D-t6l pozitiv
iranyban A-ig meng ivének a kiteritésével keletkezzék. Legyen a megfelels DOA< =« (0 £ a < 27). Ekkor i = ra.

Legyen A és A* vetiilete a CD, ill. C*D* szakaszon Ap, ill. A]. Ay, C, D, A], C*, D* egy sikban vannak, a
CC*, DD* parhuzamosok meghatarozta sikban, tovabba A1 A7 = AA*, mert AA; A7 A" paralelogramma (téglalap),
ugyanis az S sikban AA; 1 CD L e, igy AA; || e, hasonléan az S* sikban A*A] L C*D* L e, igy A*A] || e,
tehat AA; || A*A]. Az AA*, A; A7 oldalak is parhuzamosak, mert merglegesek S-re, az utobbi azért, mert az A, Ay,
A* és Aj-ot tartalmazo sik metszésvonala a C, C*, D, D*-ot tartalmazo6 sikkal, és ezek merélegesek S-re, miutan
tartalmazzak az S-re mergleges AA* ill. CC™ egyenest.

Messe a D*-bol C D-vel parhuzamosan huzott egyenes A; Aj-ot Di-ben, CC*-ot Dy-ben. A C*D*Dy és AT D* D,
hasonlé haromszogekbdl

DQC* - D*Dg - 2r - 2
(Eredménytink akkor is helyes, ha D*D; > r), masrészt

1)1141F - D*Dl T—OAl - 1 —cosa

DiA; M —d  AA*—d
DC* c—d = c¢—d

Innen a keresett Osszefiiggés, a-t i-vel fejezve ki

c—d i c+d c—d i
*:: —_ —_ = —_ —_ <.<
AA 5 (1 COST) +d 5 5 Cos (0 =4 = 27r).

Eszerint a palast goérbe hatarvonala a z = cosi fiiggvény képébdl all el§ ugy, hogy ezt az i-tengely iranyaban
r-szeresére, a z-tengely iranyaban —(c — d)/2-szeresére nyujtjuk (vagyis (¢ — d)/2-szeresére nyujtjuk és tiikkrozzik az
i-tengelyre), végiil a z-tengely irdnyaban (¢ + d)/2 szakasszal eltoljuk.
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3. dbra

A hengerpalést felszinének meghatarozasahoz belatjuk a kovetkezot. Legyen Eq Es a k kor e-vel parhuzamos atmé-
rGje (3. abra), E1EY, ExE5 a végpontjain atmend alkotok S*-ig terjeds szakaszai (Fy EY = E2E3). Ekkor a cs6darabot
E} E3 -on at S-sel parhuzamos sikkal elvagva, és a sik feletti részt E7 E5 koriil 180°-kal elforgatva a cs6darabot egyenes
korhenger-paléstté lehet atalakitani.

Valoban, ha A és B a k EjFEs-re szimmetrikus pontjai, és AA*, BB* a rajtuk dtmend alkotoszakaszok, akkor
A* és B* is egymaés tiikorképei ET E5 -ra, tehat 6sszekots szakaszuk felez6pontja EY E5 -on van. Mivel ez az egyenes
parhuzamos e-vel, s igy az S sikkal is, igy AA* + BB* = 2FE, Ef. Igy az emlitett elmetszés és tforgatas utan valoban
minden alkotdszakasz egyenls hosszava valik. Mivel C' és D is Fy Es-re szimmetrikus, igy a keletkezd egyenes korhenger
magassaga
c+d

2 3

1
5(CC" +DD") =

és a hengerpalast felszine 7r(c + d).

b) A 2. dbra szerinti konyokesovek 6, ill. 8 olyan egybevagd darabra bonthatok fel, amilyeneknek a felszinét fent
szamitottuk. A jelolt szogek nagysaga 8 = 90°/6 = 15°, ill. v = 11,25°. A fenti képletben c+d a cs6darab trapéz alaka
vetiilete kdzépvonalanak 2-szerese, és az els§ kozépvonal e-vel derékszogi haromszoget alkot, tehat a konyokcsovek
felszine:

127wretgls® =~ 10,1re, ill.

16 rretgll,25° ~ 10,0 re.
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Megjegyzés. Meghatarozhato a palést felszine azon keresztiil is, hogy ha a kiteritett paldstot a DD’ hataranak E;
els6 és Eo harmadik negyedel$ pontjaban emelt mer6legesek ET, F végpontjain atmend egyenessel elmetssziik, az
egyenes feletti darabot a CC™ egyenessel kettévagjuk, és a részeket Ey, ill. E5 koriil 180°-kal DE;, ill. Eo D’ szakasz
folé forgatjuk. Ekkor téglalapot kapunk. Valoban, pl. két az Fi-re szimmetrikus A és B pontban hizott ordinata
Osszege

c+d c¢—d 7Tr/2—i1+c+d c—d /2410

5 5 COS , B B (¢{0)] , =

B c—d T T 1
=(c+d) 5 [COS(2 T>+cos(2+r)

=c+d.
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