Legyenek az ABC haromszog szérai AB = AC = b, az alapon levés szdg 3, és a két szogfelez6 AA’, BB'. Ekkor
BAC< =180° — 28, BB'A< = 3(/2,
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Az eléirt arany keétféleképpen &llhat fenn. A BB’ = 2AA’ kivetelményb6l egyszertisitéssel (ugyanis b # 0 és
sin 8 # 0)
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cosﬁ-sm;-cos(QO 2), és 5 =90 5
B = 36°, a csucsnél levs szog 108°.
AA" = 2BB’ esetén hasonloan
3
(1) 4cosB=sin76,
illet6leg mindkét oldalt sin(5/2) = x-szel kifejezve
(2) 4(1 — 22%) = 3z — 4a®, 42° —82% —3x+4=0.

A bal oldal nem bonthato fel két racionélis egyiitthatos polinom szorzatara. Ugyanis, ha felbonthaté volna, akkor az
egyik tényezd elssfoku volna, s igy volna az egyenletnek racionalis gyoke. Azonban csak olyan p/q raciondlis szam
lehet gyoke az egyenletnek, amelyben p az allandé tag (pozitiv vagy negativ) osztoja, ¢ pedig z° egyiitthatojanak
osztoja, vagyis a +4, £2, +1, £1/2, +1/4 szamok, ezek koziil viszont — amint a probak mutatjak — egyik sem gyoke
az egyenletnek. — Igy (2) gydkeit a kozépiskolai tananyag alapjan nem hatarozhatjuk meg.

A szigek kozelité meghatérozasat (1) alapjan végezziik. Mindenesetre 3 > 60°, mert — AA’ és BB’ metszéspontjat
O-val jelolve — ha § < 60°, akkor BAO< = 90° — 8 = 30°, ABO< = /2 < 30°, tehat az ABO haromszogben
AO £ BO, és az OBA’ deré¢kszogti haromszoghsl OA’ < BO, igy AA' = AO + OA’ < 2BO < 2BB’.

(1) két oldalanak kiilonbsége 8 = 60° esetén 1, 8 = 70° esetén +0,4021, 8 = 80° esetén —0,1716, az utobbi
ketts ellentett elGjeld, igy 70° és 80° kozott a kiilonbség felveszi a 0 értéket B 10°-nyi novekedésére a kiilonbség
0,57-dal csokken; ennek a 8 = 70°-nal talalt 0,40 tobblet kb. 0,7 része, ezért 8 = 77°-kal probélkozunk. Ekkor
0,9000 — 0,9026 = —0,0026 adodik, ami negativ, tehat 3 < 77°. Véve 8 = 76,9°-ot, 0,9068 — 0,9037 = 0,0031 > 0
adodik, igy S keresett értéke 76,9° és 77,0° kozott, van, az utobbihoz kissé kozelebb, mert | — 0,0026| < |0,0031], igy
0,1° pontossaggal = 77,0°, és a csicsnél levs szog 26,0°.
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Megjegyzés. Az els6 eset megoldasaban cos(90° — 1,58) a 0° < 8 < 90° intervallumban el6bb né, majd csokken,
ezért gondolni kell a (90° — 1,58) = —f lehetGségre. Innen azonban 8 = 180° adodik, nincs masodik megoldas.

1Ugyanis (1) mindkeét oldala folytonosan valtozik, minden értéket felvesz, ami +0,4021 és —0,1716 kdzott van.



