I. megoldas. A kettds egyenl6tlenség mindharom tagja pozitiv. Igy elég megmutatni a négyzetre emeléssel adodo
egyenl6tlenségek helyes voltat, mert nagyobb pozitiv szam pozitiv négyzetgyoke nagyobb.
Az elsé egyenlGtlenség jobb és bal oldala négyzetének kiilonbsége a feltevések felhasznédlasaval igy alakithato.
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(a2 +ab+ %) —(a*+b%) = 2(4(1— 3b).

Az utolso kifejezés pozitiv, mert a > b, tehat az allitas elss része igaz.
Hasonléan a masodik egyenlGtlenséghdl

(a2+b2)—6—4 a2+ab+E :i(17a2—64ab+65b2):
81 4 81
L1, 2,521 1o, o2
2) S [a + (4a — 8b) +b]_81 [c +16(a 2b)]>o,

igy a méasodik rész is igaz.
Bajna Zsolt (Esztergom, Bottyany J. miszerip. techn. III. o. t.)

Megjegyzés. Az allitds masodik részében nem hasznéltuk fel az a > b feltevést, ez a rész minden derékszogi
haromszogre érvényes.

Az els6 rész is érvényes, mihelyt a > 3b/4. Ezzel tagabb feltételt kaptunk az els rész érvényességéhez.

(2) szerint allando ¢ esetén (1) masodik és harmadik tagja négyzetének kiilonbsége akkor a legkisebb, ha a = 20,
azaz a = 2¢\/5, b = ¢v/5. Ekkor a kiilonbség ¢2 /81, az egyenlGtlenségnek ez a része a ¢ > ¢/80/81 alakot 6lti.

A

II. megoldas a feladat els6 részéhez. Mérjiik ra az ABC derékszogl haromszog AC' = b befogojanak felét BC' = a-
nak a Eierékszég C csucsan tuli meghosszabbitaséara, és kossiik Ossze a D végpontot A-val és az AC oldal E felezGpont-
javal. Igy egyrészt DE > EC = AE, és

(3) DAC<« = DAE< > ADE«.

Masrészt BC > AC miatt
CAB< > 45° = EDC«.

Ezt (3)-hoz adva DAB< > ADC< = ADB<, igy pedig

b
DB > AB, a+ 3 > c,
amint (1) els6 része allitja.

B-t C-hoz kozelitve az allitas elsé része nyilvanvaloan addig érvényes, amig B el nem éri az AD szakaszra a
G felez6pontjaban allitott merdlegesnek BC-vel valdo F' metszéspontjat. Az FDG és ADC derékszogli haromszogek

hasonlésagabol
DG DA? 5
DF=— -DA=_— = -
DC 2DC 2
a mondott érvényesség feltétele: a > 3b/4, ezt a fenti megjegyzésben is lattuk.

Elekes Gyorgy (Budapest, Fazekas M. gyak. g. IL. o. t.)
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DC, igy CF= gDC: T AC,

II. megoldas a feladat masodik részéhez. Hatarozzuk meg, mely k szamok esetén létezik olyan derékszogi ha-
romszog, hogy teljesiil

(4) c:m:k(a+9).
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Innen négyzetre emelés utan b>-nel osztva az a/b hanyadosra kapunk egyenletet:

)G (1-5) <o

Ennek gyokei valosak, ha a diszkriminans nem negativ: 5k% — 4 > 0.

k = 8/9 esetén ez a feltétel nem teljesiil, igy (4) sem teljesiil semmilyen derékszogl haromszogre sem. Ezért (4)
két oldalanak nagysagviszonya dllandé. Az a = 3, b = 4, ¢ = 5 esetben a jobb oldal 40/9, kisebb a bal oldalnal, tehat
mindig a bal oldal a nagyobb, minden derékszogi haromszogre fennall (1) masodik része.



