I. megoldas. 1. Az z-re és a polinomra elGirt értékparok alapjan az egylitthatokra az alabbi egyenletrendszert
kapjuk:

(1) a+b +c=1,
(2) da+2b+c=1/2,
(3) 9a+3b+c=1/3.

Vonjuk ki (2)-t (1)-bol, majd (3)-bol, igy ¢ mindkét esetben kiesik; az adodo egyenletek Gsszeadaséaval pedig b esik ki:

“3a—b=1/2,
(4) 5a+b=—1/6,
2a =1/3,

igy a =1/6, ezért (4)-bol b = —1, végiil (1)-b6l ¢ = 11/6, tehat a keresett polinom

1 11
—? o —.

6 6
II. Tegyiik fel, hogy x olyan szam, amelyet helyettesitve polinomunk értéke 1/xz, vagyis
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(5) 61: —LL’+F—E.

Ekkor x nem lehet 0. az egyenletet 6z-szel szorozva
2® — 627 4+ 11z — 6 = 0.

Harmadfoka egyenletnek legfeljebb 3 gyoke lehedl. Tudjuk, hogy =z =1, x = 2 és x = 3 teljesiti a feltételt, tehat gyok,
ennélfogva tobb gyok nincs, nincs t6bb olyan szam, amelyre fennéll (5). Ezt kellett bizonyitanunk.
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II. megoldas a feladat elsG részére. A keresett polinomot harom masodfokt polinom Gsszegeként allitjuk eld.
Mindegyikiikre azt irjuk el6, hogy az adott helyek egyikén — rendre az els§, a mésodik, a harmadik helyen — az ott
megadott értéket vegye fel, a masik két helyen pedig 0 értéket. Igy dsszegiik valéban mind a harom helyen az ott elsirt
érték lesz.

Minden olyan méasodfoku polinom, amely az = 2 és « = 3 helyeken a 0-értéket veszi fel, a1 (x — 2)(x — 3) alakban
irhato, ahol a; egy 0-t6l kiilonbozé allando. E polinom értéke & = 1 esetén 2aq, és ez a; = 1/2 esetén egyenls az itt
eloirt 1 értékkel.

Hasonléan a masodik és a harmadik polinom

az(z —1)(x —3), x=2esetén —ags=1/2, haay=-1/2,
as(x —1)(x —2), x=3esetén 2a3=1/3, haasz=1/6.
Igy a keresett polinom, kifejtés és 6sszevonds utan
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