Valasszuk a bettzést ugy, hogy teljesiiljon
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és irjuk at a bal és a jobb oldal K kiilonbségét a kovetkezd alakba

K = (10g(q4p) ¢ = 1) + (log(ps) a* = 1) + (10g(c1q) b° = 1) =
02 2 b2
= IOg(a—i-b) m + log(b-i-c) m + 1Og(c+a) C—i——a7

ugyanis barmely pozitiv, az egységtdl kiilonb6z6 = esetén log, x = 1. Felhasznalva még, hogy x > 1,y > 1és z =2«
esetén

log, y
log, y = log—wz < log, ¥,
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mert a tort nevezGje nem kisebb 1-nél, a 2. és a 3. tag helyett is a + b alapid logaritmust irva K-t csokkentjik vagy
valtozatlanul hagyjuk:

2 a2 b2
(3) K z log(a—i-b) atb + log(a—i-b) m + ]‘Og(a-i-b) C_|-—a =
c2 a? b2
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ugyanis (2) miatt a +b 2 a+ ¢ = b+ ¢. Az utolsé alakban a logaritmus alapja a +b = 4 > 1, igy a jobb oldal, és
vele K is, akkor nem negativ, ha 1-nél nem kisebb szam logaritmusarol van sz6.
Ez a kovetelmény teljesiil, ugyanis a szadmot

ab be ac
a+b b+c a+c

alakban irva egyik tényez6 sem kisebb 1-nél, hiszen (2) miatt pl.
(4) ab22a2a+b.

Ezzel az éllitast bebizonyitottuk. — (1)-ben akkor all egyenléség, ha mind (3)-ban, mind (4)-ben egyenlGség all, vagyis
ha
a+b=b+c=c+a, azaz a=0b=c,
ill. ha b = 2, vagyis a kozos érték 2.
Nagy Kldra (Mako, Jozsef A. g. IV. o. t.)

II. megoldas. Kissé mas tuton jutunk célhoz, ha mindjart kezdetben egy ko6zos logaritmus-alapra tériink at,
amelyrol csak azt tessziik fel, hogy 1-nél nagyobb. Ekkor (1) bal oldala

log ¢ loga log b
L=2
<log(a +0b) * log(b+ ¢) * log(c + a)>

(a kozos logaritmus-alapot nem irtuk ki). Az els6 tort csokken, ha nevezGje helyére a nagyobb, vagy vele egyenld
logab =loga + logbd

kifejezést irjuk — ugyanis az (eredeti) feltevés miatt (a —1)(b—1) = 1, és igy ab = a+b —, és mindez érvényes a tovabbi
két tort hasonl6 alakitasara is:

L>2 logc n loga n logb
loga+logb logb+logc loga+logc

(felhasznaltuk azt is, hogy mindegyik szamlalo és mindegyik nevezs pozitiv). Jeloljiik a harom nevezét rendre p, g, r
betivel, ekkor pl. loge = (—p+ ¢+ 1r)/2, igy

p q r
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L> (—p+q+r+p—q+r+p+q—r>
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Itt mindegyik zarojelben 2-nél nem kisebb szam all, mert pl. az els§ Gsszegre
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Ennélfogva L = 3. Ezt kellett bizonyitanunk.
Marki Laszlé (Budapest, Fazekas M. gyak. g. IV. o. t.)



