Ha hat trapézbol testet akarunk osszeallitani, akkor az egyik trapézhoz mindegyik éle mentén egy-egy trapéznak
kell illeszkednie. Ez mar 5 lap. Ezt egy hatodikkal csak Ggy lehet lezarni, ha az els6 trapéz szomszédos éleihez illeszkedd
trapézoknak egymadssal is van egy kozos éliik, a szabadon maradé egy-egy élhez pedig a hatodik trapéz csatlakozik.
Igy a testnek 12 éle és 8 csticsa van, és minden cstics harom lapnak kozos cstcsa. A hatlapi test (hexaéder) élvaza
(csticsainak Osszekotési rendje a méretektdl eltekintve) csak az 1. dbra szerinti lehet.

1. dbra

Tegyiik fel, hogy a hexaéder megtervezhets, és valasszuk a betiizést ugy, hogy az ABCD trapézlap parhuzamos
oldalai AB és C'D legyenek, AD és BC nem parhuzamos oldalai a P pontban fussanak 6ssze, amely C'D-nek AB-t nem
tartalmazo oldalan van. Igy AB > C'D. Tovabba az ADHE trapézlapban az AD és EH élek, a BCGF trapézlapban
a BC és IF'G élek a parhuzamos oldalak, ennélfogva az FFGH trapézlapban FH és F'G lesznek a nem-parhuzamos
oldalak, meghosszabbitva metszik egymést egy @ pontban.

Eszerint az ABCD és EFGH lapok sikjai parhuzamosak, mert a P-ben, ill. Q-ban 6sszefutd 2-2 egyenesiik parhu-
zamos. Igy az AB és EF élek, mint e sikoknak az ABFE lapsikkal valo metszésvonalai, parhuzamosak. A kovetelmény
szerint viszont ez a két él nem lehet parhuzamos, hiszen AB az ABCD trapézban parhuzamos oldal, és ezért az ABFE
trapézban nem az. Ezek szerint az els6 esetben nem lehet megfelel§ hexaédert tervezni.
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2. abra

A masodik esetre viszont mar az eddigiek alapjan is adhatunk egy megfelelg hexaédert, vagyis meghagyva, hogy
az AD és BC élek az Gket alkotd 2-2 trapézlap egyikében parhuzamos oldal szerepét jatsszak, masikaban pedig nem
parhuzamos oldal szerepét: vegyilink az ABCD trapéz sikjan kiviil egy M pontot, kossiik Ossze a trapéz csucsaival,
messiik az igy adodo gualat az M A él egy bels§ pontjan, pl. felez6pontjan, F-n atmend sikkal, és vegyik F', G, H
csucsnak e sik és az M B, MC, M D él metszéspontjat (2. abra). A keletkezs csonkagtla oldallapjai szoros értelemben
vett trapézok, szaraik M-ben futnak Ossze, ugyanigy az FFGH lap is, mert ez az ABCD trapéz 2 : 1 aranyud
kicsinyitése, FH és F'G szarai az M P szakasz felezGpontjaban futnak Ossze.
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