I. megoldas. A BDE és DCF héaromszogek hasonlok az ABC haromszoghoz, mert két-két szogiikk egyenls:
BDE< = BDA< = BCA<, mint a C-t nem tartalmazé AB iven nyugvé keriileti szogek, tovabba az ABE egyenld
szard haromszog kiils6 szogeként BED< = BAE< + ABE< = 2BAE< = BAC<; tovabba innen a B, C és E, F
betii-parok felcserélésével CDF < = CBA<, és CFD< = CAB<. Ezért — mégegyszer felhasznalva az ABE és ACF
haromszogek egyenls szara voltat —

DE _DE_AC  AF _CF _AC
AE  BE AB’ DF  DF AB’

ezek Osszeszorzasa pedig (1)-et adja.

1. dbra

Felhasznaltuk, hogy D és C' ugyanazon oldalan vannak az AB hurnak; ez mindig teljesiil, mert AC-be 2-szer
akkora forgassal jutunk &t AB-bél, mint AD-be, és az el6bbi forgas kisebb 180°-nal. Tovabbéa azt is, hogy E az AD
szakaszon van; ez sem lehet masképpen, mert ha E az AD meghosszabbitasara esnék, akkor D a felezd merglegesnek
A-t tartalmazé oldalan lenne, és a C-t nem tartalmazd BC iv fele nagyobb lenne a C-t tartalmazd BA iv felénél, ami
lehetetlen.

Medveczky Mihdly (Szombathely, Latinka S. gépip. t. II. o.t.)

Megjegyzés. Bizonyitasunk AB = AC esetén is érvényes, az 4llitds azonban semmitmondoé, (1) mindkét oldalan 1
all.

II. megoldas. Legyen AB, AC felez6pontja G, ill. H, és a koriilirt kor kdzéppontja O. Elég az AB > AC esettel
foglalkoznunk (2. 4bra).

D 2. dbra

Az AEG és AF H derékszogii haromszogek hasonlok, mert benniik A-nal egyenld szogek vannak. Ezért

o) AP AH _2AH _AC
AE  AG 2AG  AB’

A jobb oldal kisebb 1-nél, igy AF < AE, F az AFE szakaszon van, a pontok sorrendje a szogfelezén A, F', E, D.



Az OAF é DOFE hé,romszbgekﬁ egybevagok, mert OA = OD a sugar, az OAD egyenl$ szaru haromszoghol
OAF< = ODE<«, tovabbé a kiils6 szog tétele alapjan

OED< = EGA<+ EAG<a = FHA< + FAC< = OF A«.

Igy AF = DE, és mindkét oldalhoz EF-et adva AE = DF. Innen

DE AF
DF  AE’
eszerint (1) tulajdonképpen a mar bebizonyitott (2) egyenléség négyzete. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

Varga Agnes (Budapest, Veres Palné g. IV. o. t.)

Megjegyzés. Az AE = DF és AF = DE egyenl6ségeket az dbranak AD felez6 merslegesére valo tiikkrozésével is
megmutathatjuk. Igy A, D felcserélddnek, azt kell tehat belatnunk, hogy E és F egymas képei (3. abra).

B'

DA’ 3. dbra

Legyen B, E képe B, ill. E'. A szogfelezés miatt ADB'<t = DAB< = DAC<, ezért B'D||AC. Amde parhuzamos
hirok felezs merélégese kozos: a rajuk merdleges atmérs, ezért B’ egybeesik F-fel.

Erdédy Gabriella (Budapest, XI., Villanyi uti alt. isk. 8. o. t.)

II1. megoldas. Legyen D vetiilete az AB, AC egyenesen J, ill. K, és legyen AB > AC. Ekkor J az AB szakaszon
van, K pedig AC-nek C-n tuli meghosszabbitasan, mert a kor A-val 4tellenes A’ pontjanak az oldalakon levs vetiilete
esik B-be, ill. C-be, marpedig D nyilvanvaléan az A'C iv belsejében van (4. &bra).

D

4. dbra

BJ = CK, mert a DBJ és DCK derékszogi haromszogek egybevagdk, ugyanis egyenlék az atfogoik, mert a BC'D
haromszog egyenld szard, hiszen B-nél és C-nél levs szoge fele a BAC szognek, tovabba DJ = DK, mert D a BAC

LAz abran OA meghtzando.



sz0Og szaraitol egyenls tavolsagra van. — Mivel még AJ = AK, azért

BJ:C’[{:M7 és igy

2
GJ:GB—BJ:ATC, és HK:HO+CK:ATB

(ahol G, H ismét az oldalfelezd pontok).
Most mar a BAD, ill. CAD sz6g szarain az EG és DJ, illetSleg F'H és DK parhuzamosokkal kimetszett szakaszokra

DE _JG _AC/2 _AC ., AF _AH AC
AE  AG AB/2 AB’ ~ DF KH AB’

és ezeket Osszeszorozva az allitast kapjuk.
Berkes Istvin (Budapest, Fazekas M. g. IIL o. t.)



