L. Epitsiik fel gondolatban a test modelljét a lapokat az elSirt rendben egymas mellé illesztve. A test Osszes élei
egyenl6k, mert minden lapja egyenls oldald idom, legyen a kozds hosszuk c. Legyenek az N’ nyolcszoglap egymés
utani csucsai 4; (1 =1, 2, ..., 8) az indexek novekedd rendjében, az A;A; 41 oldalhoz csatlakozo H,; haromszoglap
harmadik cstacsa B; (a 8-nal nagyobbnak adodo indexek mindig 8-cal csokkentve értenddk), tovabba a H; és H, 11 kozé
illeszked rombusz B; A1 Bi11Ciy1 = Riy1. Igy az R; és R;yq kozeé illeszkeds masodik haromszoglap B;C;Ci 1, és a
C; csticsok az indexek ndvekedd rendjében az N nyolcszoglap egyméas uténi csticsai.

Megmutatjuk, hogy az N’ és N” kdzéppontjat 6sszekots tengely koriil k - 45° forgasokkal a test dSnmagaval fedésbe
jut, és a tengely felez6pontja a test kozéppontja. B; Az A;A;1 é1 S; felez6 merdleges sikjan van, és ezen van B;i4 is,
mert N’ szabalyos volta miatt S; az A;14A; 5 élt is merdlegesen felezi. B; és B;y4 ugyanigy a C;Ciiq és C;14Ciis
élek kozos felez6 merdleges sikjanak is pontjai, igy pedig e két sik azonos, mert mindketts mersleges N’ és N” sikjara,
és a B;B;.4 egyenesen at csak egy meréleges stk allithato rajuk. N’ és N” sikjat alapsiknak fogjuk nevezni. (Itt
felhasznaltuk, hogy B; és B;;4 kiilonb6z6 pontok, és hogy 6sszekdts egyenesiik nem merdleges az alapsikra; valoban,
Hi-t és H;4-et alapéliik koriil forgatva B; és B;i4 (S;-beli) palyajanak nincs kdzds pontja, mert N’ két parhuzamos
oldalanak tavolsaga c¢(1 4+ v/2), és ennek fele nagyobb a ¢ oldali szabalyos haromszog magassaganal, cv/3/2-nél.) Az
eddigiekbdl az is adodik, hogy C;Cit4 || AiAita, és hogy C; ugyanazon az oldalan van S;-nek, mint A,.

Tekintsiik most az 1-gyel nagyobb indext pontokbol ugyanigy addédo S;y1 siknak S;-vel valé ¢ metszésvonalat
(ami létezik, mert A; 41 A; 12 nem parhuzamos A;A;1-gyel). t mer6leges az alapsikokra, és azokkal valo O’, ill. O”
metszéspontja az illets lap kozéppontja. Ugyanis pl. O’ annak a két egyenesnek a kozds pontja, amelyeket S;, S;i1
metsz ki az alapsikbol, ezek mindegyike szimmetriatengelye N'-nek, és két szimmetriatengely a szabalyos sokszog
kozéppontjaban metszi egymast.

Legyen A;A; 1 felezépontja D;, C;C;y1-¢ E;, igy D;O'O" E; téglalap, mert O'-nél és O”-nél derékszdge van, és a
nyolcszogek egybevagosiga miatt D;0’ = E;0" | ezért D, E; || t, tovabba A; D, E;C; is téglalap, tehat A;C; || t.

Ezek szerint R;-nek B;_1B; atloja parhuzamos az alapsikokkal, mert mer&legesen felezi az A;C; 4tlot, és igy minden
B; benne van O’ 0" felezs merdleges sikjdban. A rombuszok K; kdzéppontjai (ebben a sikban) egy az N'-vel egybevigo
N nyolcszoget alkotnak, oldalaik paronként parhuzamosak; legyen N kozéppontja O. Igy OK; felezi a B;_10B; = 45°
szoget, masrészt K;B; 1 = K;B;, ezért B;B;_1 merdleges OK;-re, és OB;_1 = OB;, a B; csticsok egy N szabalyos
nyolcszog cstcsai, O valoban a test kdzéppontja, és minden olyan forgatassal és tiikkrozéssel 6nmagaval fedésbe jut,
amely N'-t és N”-t énmagaba viszi 4t.

Ebbdl kovetkezik, hogy egyrészt az A; és C; csticsok, masrészt a B;-k egy-egy O kozéppontu gomb feliiletén vannak,
és ezek sugarainak nagyobbika adja a testet magaba zaro legkisebb gdomb keresett sugarat.

II. A KK, szakasz felez6 pontjat L-lel jelolve az OK1L, az OK1B1, a B1D1L, végil az OA; K, derékszogi



haromszoghdl
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Ongctg 22,50:5(1+\/§), és gy BlL:g(\/E—U,

MKy = DiL = \JBiD? — B2 = /22— S (3-9v3) = &
1081 — 1L = 1477 1 — 4 4 - \4/57
OA, = \/OK? + A1 K? = c\/1 + V2.

Az utobbi nagyobb, mint ¢v/1 4+ 1 = OBy, ezért a testet magaba zard legkisebb gémb sugara OA; ~ ¢ - 1,55.

III. A testet az N’ és N” megfelels oldalain 4tmend sikokkal 8 egybevago gtlara és egy N’ alapt hasébra darabol-
hatjuk. A By A1 A;CyCh gila térfogata A1 Ay - A1Ch - B1L/3, ahol A1Cy = 241 K, ez egyszersmind a hasdb magassaga,
igy N’ ismert teriiletképlete alapjan a test térfogata

OKl KlL C OKl C _C\/i,

V =AAZ ACy (@ +2(1+4 \/§)> = c32—;/§(1 +5V2).

Szemked Judit (Budapest, Sagvari E. gyak. g. III. o. t.) dolgozata, bizonyitassal kiegészitve.



