Az idézett szerkesztést tekinthetjiik az (z/a)? + (y/b)* = 1 egyenletével adott ellipszis egy pontja ordinatajanak
szerkesztésére szolgéld eljardsnak is, ha adott a pont abszcisszdja, vagy az abszcissza szerkesztésére szolgaléonak adott
ordinata esetében. Ha ugyanis a hasznélt félegyenest az a, ill. a b sugard kordn levé pontjaval jeloljik ki, ezzel
megvalasztottuk a szerkesztendd pont abszcisszajat, ill. ordinatajat. Hasonldéan kétféle kiindulassal értelmezziik az
(x/a)* — (y/b)? = 1 egyenleti hiperbola pontjai szerkesztésének feladatat.

A bemutatandé eljarads abban hasonlit az idézetthez, hogy korzét csak az els6 pont szerkesztésében hasznal, a
tovabbi pontok szerkesztése derékszogl haromszogi vonalzo-par hasznalataval végezhets (feltéve, hogy megengedjiik
parhuzamos, ill. meréleges egyenes rajzolasat csusztatassal, ill. atforgatéassal, amint ez az idézett eljarasban is szokasos).
A hiperbola szimmetrikus a két tengelyre, ezért csak I. siknegyedbeli pontokra gondolunk, méas szdval nem lesziink
tekintettel a hiperbola tengelyeinek mint koordinatatengelyeknek az irdnyitaséra.

Eltkészitésiil megrajzoljuk az O origo koriili a sugara k kort (hiperbolank f6korét) és azt az e egyenest, amely
merGleges az X-tengelyre és azt O-t0l b tavolsagban metszi (a b szakasz az a és OF; = ¢ szakaszokbol b = v/ ¢? — a?
alapjan megszerkeszthetd). Adottnak tekintve a keresett P hiperbolapont y; ordinatajat, magat a pontot a kovetkezd
lépésekkel kaphatjuk: 1. e-re az X-tengelybeli pontjatol felmérjiik yi-et és a @ végponton at ¢ merdlegest allitunk
e-re; megrajzoljuk: 2. az OQ félegyenest, legyen a k-val valé metszéspontja R; 3. k-nak R-beli érintGjét, legyen az
X-tengellyel valé6 metszéspontja S, végiil 4. az S-en atmend és az X-re merdleges egyenest; ennek a g egyenessel vald
metszéspontja a keresett P.

Megmutatjuk, hogy P-nek OS abszcisszdja egyenld a hiperbola egyenlete alapjan az y; ordinatabdl szamithaté
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értékkel. Messe az X-tengely pozitiv fele e-t T-ben, k-t U-ban és k-nak U-beli érintGje OQ-t V-ben. Ekkor ORS és
OUYV egybevago haromszogek, OTQ pedig hasonlo hozzajuk, igy
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amit bizonyitani akartunk.

Forditva, ha P abszcisszaja adott, azt az X-tengelyre felmérve kapjuk S-et, ebben n merélegest allitunk X-
re, masrészt S-bél érintét rajzolunk k-hoz, az érintési pontot O-val 6sszekot egyenesen megkeressiik az e-vel vald
metszéspontjat, végiil az ezen at az X-tengellyel pArhuzamosan huzott g egyenessel n-bél kimetssziik P-t.

Eljarasainkat tekinthetjiik a hiperbola (ill. az ellipszis) és valamelyik tengelyével parhuzamos egyenes metszéspontjai
megszerkesztésének is.

Lovdsz Laszlo (Budapest, Fazekas M. G.)
Megjegyzések. 1. Az eljaras helyességét konnyen igazolhatjuk ugy is, hogy z-et és y-t a QOT = ¢ szoggel fejezziik

ki.
Kersner Robert (Ajka, Brody 1. g. IIL. o. t.)
2. Tobb dolgozat korzével vitte at az OV szakaszt OS-be vagy forditva. Igy k helyett az Y-tengelyt6l a tavolsagra
lev6 UV egyenes rajzoland6 meg. A fenti eljards OV-nek OS-be vald atvitelét ligyesen végzi el a korz6 mellGzésével,

a forditott eljarasban viszont az érintének a vonalz6 puszta odaillesztésével valdé megrajzolasa a gyakorlatban hibakra
vezethet.



