Egy halom esetén egyetlen veszts allas az, amelyben egyetlen k6 all az asztalon, jeloljiik igy: (1); a soron kovetkezd
kénytelen ezt elvenni, és veszt. Azok az &allasok, amelyekbdl az (1) végz6 vesztG allas elGallithato, mas szoval a végzd
megnyerhet6 allasok csak (1, a) és (b) tipusuak lehetnek, ahol a > 1 és b > 2. Ilyen allas visszahagyéasara kell kénysze-
riteniink ellenfeliinket utolso el6tti lépésében, az & ezen lépése el6tti allasnak viszont (1, a)-tol és (b)-t6l kiilonbozoének
kellett lennie, kiilsnben mi vesztiink. Igy az allas tipusa nem lehetett més, mint vagy (1, a, c), ahol ¢ > 1, vagy (d, a),
ahol d > 2, ilyenkor azonban nem lehet a = 1. Az utébbi tipus adodik (b)-bdl is (b, e) alakban, ahol e > 2.

Azonban ilyen tipusa allasbol csak akkor kényszeriil az ellenfél nekiink megnyerhets allas elgallitasara, ha ¢ és d
nem nagyobb a legkisebb lehetséges értéknél, vagyis ha (1, a, ¢)-ben ¢ = 1, és emiatt egyszersmind a = 1, ill. ha (d,
a)-ban d = a = 2; kiilonben ugyanis kevesebbet is vehet el. Csak az (1, 1, 1) és a (2, 2) allasok biztositjak, hogy az
ellenfél két lépésben veszit.

Innen adodik, hogy (e, e) minden e > 2 esetén is veszt6 allas. Ha ugyanis az ellenfél az egyik halmot kiiiriti, akkor
mi a masikbol 1 kovet hagyunk; ha & hagy 1-et, mi iiritjiik ki a mésikat, ha pedig 1-nél tobbet hagy, mi ugyanannyira
csOkkentjiik a méasik halmot, tehat vagy mar a 2. lépesében veszt a partner, vagy legkésGbben a (2, 2) &llasbol. —
Mas két halmos veszt6 allas nincs, ti. (e, f) tipusa, ahol f > e > 2, mert ebbdl az ellenfél allithat els (e, e) tipusu,
szamunkra vesztd allast.

Az (e, €) az eredeti jatékmodban is veszts allas, minden e esetén, és ott sincs més két halmos veszté allas. Eszerint
két halmos vesztG allasok csak azok az allasok, amelyek a nim eredeti jatékmodja szerint azok, kivéve koziiliik az (1,
1)-et.

Az (1, 1, 1) legkisebb Gsszegti harom halmos veszt6 allas (veszts trio) utani legkisebb Osszegi veszt6 trio (1, 2,
3), Osszege 6, ugyanis a 4 és 5 Osszegiiek megnyerhetsk: (1, 1, 2)-b8l az (1, 1, 1) allithato els, és (1, 1, 3)-bdl is, (1,
2, 2)-bol pedig a (2, 2); masrészt az (1, 2, 3) vesztS trio, mert ha nem iiriti ki azt a halmot, amelybdl elvesz, akkor
legalabb 4 k6 marad, amit most lattunk, ha pedig kiiiriti, akkor (0, 2, 3)-bdl a (2, 2) éllithato eld, kiilonben pedig az
(1) veszts allas. — Az (1, 2, 3) ugyancsak veszt6 tri6 az eredeti jatékmod esetén is.

Megmutatjuk, hogy minden az eredeti jatékmod szerinti vesztS tri6 a modositas stratégidjaban is vesztG trio.
Tudjuk, hogy ha egy eredeti veszt6 tridban van 1 k&bol 4llo halom, akkor az (1, 2k, 2k + 1) tipusa. Ebb&l méar csak a
k > 1 esetet kell tekinteniink. Ha ebbdl ellenfeliink az 1-es halmot veszi el, mi (2k, 2k)-t allitunk els; ha a méasik két
halom béarmelyikébdl 2-nél kevesebb kovet hagy, akkor (1)-et vagy (1, 1, 1)-et, ha pedig legalabb 2 kovet hagy, akkor
mi a masik nagy halomban 1-gyel tobb, ill. kevesebb kdvet hagyunk aszerint, hogy 6 paros vagy péaratlan szamu kovet
hagyott vissza, és igy (1, 2m, 2m + 1) alaka allast (ahol 1 < m < k), azaz eredeti veszt6 allast hagyunk ellenfeliinkre.

Mar csak azok az eredeti veszt§ triok vannak hatra, amelyekben mindegyik halomban legalabb 2 k6 van. Tudjuk,
hogy ilyennek minden halméban kiilonb6z6 szamu k6 van, igy sem az (1), sem az (1, 1, 1), sem (e, e) nem allithato
el beldle, ezért ellenfeliink barmely 1épésére az eredeti stratégia szerinti 1épéssel valaszolunk.

Stratégidnk csak akkor hasznalhaté, ha a kiindulasi allas veszt6 allas és a partner kezd, vagy pedig ha a kiindulési
allas megnyerhet6 és mi kezdiink, (végiil, ha a partuer hibaz).
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1Lasd a kovetkez6 cikket: Dr. Bdron Gyula: A nim-jaték stratégiajarol, a nyerG stratégia felkutatasa, K. M. L. 28. (1964) 193-198.
0. — Roviden ismételjiik a sziikséges tudnivalokat. A jatékot ketten jatsszak, miutdn bizonyos szdmi, meg nem kiilonboztetett elemet, pl.
kovet tetszés szerinti szamua halomba osztottak. Felvaltva lépnek, egy 1épés abban all, hogy valamely halombél elvesznek valamennyi kovet,
legalabb 1-et, de akar az egész halmot is. Az nyer, aki az utolsé kovet veszi el, akdr magaban, akar az utolsé halom még meglevs koveivel
egyiitt. A nyerd stratégia lényege, hogy hiazasunkkal mindig Gn. wvesztd dlldst allitsunk ellenfeliink elé¢, amelyb6l barmely megengedett
elvétellel szamunkra megnyerhetd dlldst allit els. Van ilyen stratégia: azok a veszt6 allasok, amelyekben a halmokban levs elemek szamat
2-es szamrendszerben felirva az egyenld helyi értékd szamjegyek Osszege mindig paros. Két halom esetén minden veszt§ allasban a halmok
koveinek szama egyenls: (a, a); harom halmos veszt6 allasban viszont nem lehet két halomban ugyanannyi ké.



