I. Legyen az ABC haromszogben AB = AC =1, BAC< = a, ABC< = 3, az alap és az AC szar felez6pontja Ay,
ill. By, és az utobbi vetiilete BC-n D. Ekkor BC = 2cos 3, AAg = s, azonos az A-bél huzott magassaggal: s, = sin 3,
masrészt a BByD derékszogii haromszogben BD = 3BC/4, BoD = s,/2, igy

2sp = /9 cos? B +sin® f = /14 8cos? 3 = /5 + 4cos 28,
S =8, + 28, =sinf3+ /5 +4cos2p3,

mésrészt a haromszog keriilete 2s = a + b+ ¢ = 2(1 + cos ).

a = 8° esetén f = 86°, S ~ 2,036, 2s &~ 2,140, igy a keresett arany (2s — S) : 2s & 0,0574 ~ 1/17,5, vagyis S a
fels6 korlatnak kozelitleg a 17-ed részével marad alatta.

B = 8° esetén S ~ 3,113, az also korlat 3s/2 ~ 2,985, a keresett arany (S — 3s/2) : (3s/2) ~ 0,0428 ~ 1/23, vagyis
S az also korlatot annak kb. 23-ad részével haladja meg.
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IT. A keresett els6 egyenld szart haromszog-alak céljara megfelel minden olyan S hegyesszog, amellyel szerkesztett
haromszogben S nagyobb a keriilet 29/30 részénél, vagy éppen egyenls vele, azaz

(1) sinﬂ+\/1+8c05252%(1+cosﬂ).

A bal oldal elsé tagja AAg, nagyobb az AB és BAj oldalak kiilonbségénél, ami 1 — cos 3, masodik tagja pedig nagyobb
1-nél, tehat a bal oldal nagyobb, mint 2 — cos 8. Ha talalunk olyan g hegyesszoget, amely mellett ez a kifejezés nagyobb
(1) jobb oldalanal, vagy egyenld vele, arra (1) is teljesiil. Marmost
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2 —cosf > %(1+cos[3)

teljesiil, ha cos 8 < 1/44, azaz ha 8 > 88,7°. Péeldaul 8 = 89°, o = 2° esetén — a tablazati értékek kikeresésekor a
tagok alsé kozelits értékét felhasznalva —
S =sin89° + /5 + 4cos178° > 0,9997 + /5 — 4-0,9995 >
> 0,9997 + 1,0009 = 2,0006,
masrészt felkerekitéssel
2s = 2(1 4 c0s89°) < 21,0176 = 2,0352,

igy eltérésiik kisebb mint 0,0346, ami maga is kisebb, mint a fels6 korlat 1/50 része.
A keresett masodik alak céljara megfelel minden olyan 5 hegyesszog, amellyel szerkesztett haromszogben S kisebb
az also korlat 31/30-szorosanal, vagy egyenls vele, vagyis (a négyzetgyok tjabb atalakitésaval)
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(2) S =sinf +1/9 — 8sin BS%-§(1+cosﬂ).

A bal oldal kisebb, mint sin 5 4+ 3, a jobb oldalon cos 8 = BAg > BA — AAy = 1 — sin 5. Ha (2)-be ezeket beirva, a
kapott egyenlGtlenséget valamely 8 hegyesszog teljesiti, arra (2) is teljesiil. Marmost

31
sinf+3 < %(2—sinﬁ)

teljesiil, ha sin 8 < 2/51, ehhez pedig elegendd, ha g < 2,2°. Példaul f = 2°, a = 176° esetén felkerekitésekkel
S =sin2° + V5 + 4cos4° < 0,0350 + /5 + 4 - 0,9977 < 0,0350 + 2,9985 = 3,0335,

és lekerekitéssel
3s/2=3(1+cos2°)/2 > 3-1,9993/2 > 2,9989,

igy eltérésiik kisebb, mint 0,0346, ami maga is kisebb, mint az als6 korlat 1/80 része.
Béta Kdroly (Budapest, Fazekas M. gyak. g.)



Megjegyzés. A 11. részben latott eljarasoktol kissé eltérGen kapunk megfelel haromszog-alakokat a kovetkezé meg-
gondolasokkal. Legyen a haromszog alapja 2x. Az els6 esetben a haromszog-egyenlGtlenség ismételt alkalmazaséaval

S>Sa+2-BoD:2Sa>2(AB—BAO):2(1—$),

igy

S 1—z _ 29

— > >

2s 14z = 30
teljesiil, mihelyt x < 1/59, azaz cos 8 < 0,0169, 5 > 89,1°. (A kapott korlat azért sziikebb, mert fent 2s, helyére 1-et
irtunk.)

A masodik esetben
S =84+ 28 < 8¢ +2(BD + DBy) = 25, + 3z,

és megfelel egy haromszog-alak, ha ezt az also korlatnal 31/30-szor nagyobb szambol kivonva nem negativ szamot

kapunk:
303 91+ 2) = (260 + 32) = —(31 — 405, — 292) > 0.
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A zarojel harmadik tagjaban x = BAg helyére a nagyobb BA = 1-et irva a kiilénbség helyére kisebb szam lép, de még
az is pozitivva tehets, mégpedig 2 — 40s, > 0, ha s, < 1/20, azaz sin 5 < 0,05, 5 < 2,8°.



