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I. megoldas. Tekintsiik egyeldre csak a széls6 sorokon és oszlopokon &ll6 szamokat. Jeloljiik a jobb felsé sarokpont
helyére irand6 szamot z-szel, legyen tovabba a mértani sorozat hanyadosa az els6 soron balfelé haladva y, az els6
oszlopon lefelé haladva z és az alsé soron jobbra haladva u. Ezekkel abrank igy alakul:
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Az utolso oszlop kozbiilss kifejezéseit abbol irtuk be, hogy az oszlopon lefelé haladva a kvociens a szélsé tagok hanya-
dosanak kobgyoke: yzu.
A megadott szamokat tekintetbe véve a kovetkezs egyenletrendszert kell megoldanunk:

(1) zy = 12,
(2) xyPz = 144,
(3) ry®23u = 288,
(4) ry?2?u? = 81,

és nyilvanvaléan egyik ismeretlen értéke sem 0.
Osszuk (2)-t (1)-gyel, tovabba (3)-at el6bb (2)-vel, majd (4)-gyel, igy « mindeniitt kiesik:

(5) yzz =12,
(6) 22u= 2,
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(6) és (7) szorzatabol kiesik wu:

64
8 b= —
(8) ys =
(5)-0t kobreemelve és elosztva (8)-cal, kiesik z:
Y =12°9/64=3", y=3,

igy pedig (1)-bdl, (5)-bdl, majd (6)-bol @ =4, z = 4/3, u = 9/8, az utols6 oszlop kvociense pedig yzu = 9/2.
A sz€1s6 tagokat ismerve a sorozat hdnyadosa (balrol jobbra haladva) a 2. sorban csak u/ yP=1 /8 kébgyoke lehet,

vagyis 1/2, a 3. sorban pedig csak u2/y = 27/64 kobgyoke, 3/4. A szadmokat ezeknek megfelelGen irva be az dbraba a
2. és 3. oszlopon is mértani sorozatot kapunk, igy az abra kitoltése megfelel az Osszes kovetelményeknek.

108 36 12 4
144 72 36 18
192 144 108 81
256 288 324 3645

Bak Zsuzsanna (Rackeve, Ady E. g. IV. o. t.)

II. megoldas. Jeloljiik a jobb felsg sarokban &llé6 szamot x-szel. Ekkor az elsG sorban jobbrél balra haladva a
hanyados 12/x, az utols6 oszlopban lefelé haladva pedig a hanyados négyzetével szorozva jutunk 81-hez, tehat 81-gyel
egyiitt z is pozitiv, és itt a hanyados +9/y/z. Igy a bal fels6 sarokban 123/962, a jobb als6 sarokban :|:93/\/5 all.

Az el6z6khoz hasonléan szamolva az els6 oszlopban, ha foliilrsl lefelé haladunk, a hanyados = /12, az utolsé sorban
pedig, ha jobbroél haladunk bal felé, a hadnyados négyzetével szorozva jutunk 288-hoz, igy a hanyados

\/288/(£93\/x) = 4v/41 /9,

tovabba latjuk, hogy csak akkor &ll a gyokjel alatt pozitiv szdm, ha az utols6 oszlop hanyadosa pozitiv.



Szamitsuk ki a bal alsé sarokban all6 szamot mint egyrészt az elsé oszlopban, méasrészt az utolsé sorban allé6 mértani
sorozat negyedik elemét, igy ugyanazt a szamot kell kapnunk, tehat kell hogy teljesiiljon:
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Innen
ZE15/4 — 415/4, T =4.

Ennek ismeretében a fenti gondolatmenet alapjan kitolthetjiik elGszor a tablazat szélén allo sorokat és oszlopokat,
majd a kozépss két sort is és a fenti tablazatot kapjuk. Azt talaljuk, hogy a kozépss két oszlopban is mértani sorozat
all, igy az abra kitoltése megfelel az 6sszes kovetelményeknek.

Sovényhdzy Mdria (Szeged, Sagvari E. gyak. g. IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. Nem véletlen, hogy szadmpéldankban a kozéps6 oszlopokon is mértani sorozatok adédnak. Mint
lattuk, a 2. és a 3. sorban csak u'/? - y2/3, ill. u?/® . y~1/3 lehet a hanyados (balrél jobbra haladva), ha pedig a
kozéps6 négy szamot ennek alapjan irjuk be:

1/3 2/3

2y zu 2y zu

xys/szzuz/s Iy7/322u4/3

a 2. és a 3. oszlopban (lefelé haladva) y'/3 L. y?/32u?/3 hanyados adodik.
2. Néhanyan abbol a feltételezésbdl indultak ki, hogy az abra minden pontja helyére egész szam keriil, még hozza
2 és 3 valamilyen (nem negativ) kitevSs hatvanyanak szorzata. Ezeket 2 pontra értékeltiik.

3. Néhanyan ezzel vélték egyszertisiteni a feladatot: mértani sorozat egymaés utani tagjainak logaritmusat véve
szamtani sorozatot kapunk. — Ehhez — minthogy logaritmust csak a pozitiv szdAmokhoz rendeltiink hozza — el6zetesen
bizonyitani kellett volna, hogy mindegyik szdm pozitiv lesz, vagyis mindegyik mértani sorozat hanyadosa is pozitiv.



