Allapitsuk meg, hany kiilonb6z6 hosszusagu szakaszt feszitenek ki az S szabalyos sokszog cstcsai. Elég ehhez S
egy kiszemelt A cstcsabol a tobbi n? 4+ n cstcshoz huzott szakaszokat tekinteni, oldalakat és atlokat, mert S mindig
onmagaval fedésbe jut, ha O kézéppontja koriil gy forgatjuk, hogy A helyére egy tetszés szerinti T' cstcs jusson, tehat
az A-bol és T-bo6l kiinduld oldalak és atlok paronként egyenlsk.

S cstcsainak szama paratlan, hiszen n(n 4+ 1) + 1 alakban irhato, és itt a szorzat egyik tényezGje paros. Ezért az
A-bdl kiinduld a szimmetria-tengely a szemben levé BC oldal felezGpontjan 1ép ki S-bél, a tengelyre nem esik S-nek
atloja. Igy az A-bél kiinduld szakaszok az a-ra szimmetrikus parokat alkotnak, és a parok tagjai egyenlSk. Viszont
barmely két nem szimmetrikus szakasz kiilonb6z6, mert az S koré irt kornek legfeljebb 2 pontja van A-t6l egy bizonyos
tavolsdgban, és ezek a-ra tiikkrosek. Eszerint az S csicsai dltal kifeszitett szakaszok kozott a kiilonb6z6 hossziak szama
fele az S csticsai szamanal 1-gyel kisebb szamnak: (n? +n)/2 = (n + 1)n/2.

Ugyanennyi a P cstcsai altal kifeszitett Osszes szakaszok szadma, mert az n 4+ 1 csiics mindegyike n szakasznak
végpontja, és az (n + 1)n szorzatban minden szakaszt 2 csticsnél vesziink szamitéasba. Mivel pedig P cstcsai a feltevés
szerint csupa kiilonb6z6 hossztsagu szakaszt feszitenek ki, azért e szakaszok hosszai kozott S minden szakaszhossza
pontosan egyszer lép fel.

Ezek szerint van P-ben egy az S leghosszabb szakaszaval, AB-vel egyenld szakasz, és igy feltehetjiik, hogy A és B
a P cstcsai kozé tartoznak, mert ezt a helyzetet — ha kell — P-nek O koriili elforgatasaval elérhetjiik.

Az allitassal ellentétben feltessziik, hogy O nincs a P belsejében, és megmutatjuk, hogy ez a feltevés ellentmon-
dasban van a feladat feltevésével, tehat tarthatatlan. Ezzel bizonyitast nyer a feladat allitasa.
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Feltevesiink szerint AB a P-nek oldala, és P minden tovabbi csticsa AB-nek O-t nem tartalmazo partjan van, hiszen
O benne van az ABC haromszogben, tehat mar az AB-n tili elsé cstcsot hozzavéve P-hez, O benne lenne P-ben. Igy
P tovabbi csiucsai — szam szerint n — 1 — az S koré irt kor rovidebb AB = i ivén belsé pontként helyezkednek el, és
egyszersmind S-nek is csicsai. Marmost i-n van S csucsai koziil — a végpontokat is beszamitva — A és a tobbi csicsok
fele, szamuk 1+ (n? 4+ n)/2, ezek a csticsok i-t 1-gyel kevesebb, azaz (n?+ +n)/2 szamu egyenls ivre daraboljak. Ezzel
visszavezettiik feladatunkat az 1224. feladatrall Ott bebizonyitottuk a kovetkezd tételt: ha egy egyenlékdzii pontsor
pontjai a kezdd és a végpont kozé esé egyenesszakaszt (n2 +n)/2 szakaszra daraboljak, akkor nem lehet tgy kiragadni
a pontsor két végpontjat és még n — 1 tetszéleges kozbiilsé pontot, hogy a kiragadott pontok altal kifeszitett szakaszok
mind kiilonbozbk legyenek, hacsak n > 4. Csak azt kell megjegyezniink, hogy pontsorunk a félkérnél révidebb AB
iven helyezkedik el, és igy A, B és az iv kiragadott tovabbi n — 1 osztopont kozti ivek nem lehetnek mind kiilonbo6zsk,
van koztiik legalabb két egyenld. Ezek is kisebbek félkornél, és mivel egy kornek félkdrnél kisebb iveihez tartozé harjai
akkor és csak akkor kiilonb6z6k, ha maguk az ivek is kiilonboz6k, ezért a P csticsai kozti egyenls ivekhez egyenls hirok
tartoznak, a feladat feltevésével ellentétben. Ezt akartuk bizonyitani, és ebb6l — mint elérebocsatottuk — kévetkezik a
bizonyitand¢ allitas igaz volta.
Hoffmann Gyérgy (Budapest, Fazekas M. g. L. o. t.)

Megjegyzés. Az n*> + n + 1 kifejezés értéke n = 3 esetén 13. Az allitas erre nem igaz, mert a 817. gyakorlatﬁ
2. abrajaban a szabalyos 13-sz0g cstcsai koziil olyan 4-et sikeriilt kivalasztani, melyek csupa kiilonb6z6 szakaszt
feszitenek ki, de a 13-sz0g kozéppontja nincs benne a kivalasztott csiucsokkal meghatéarozott (konvex) négyszogben.
Eszerint sziikség volt az allitds mellett az n > 4 megszoritdsra. Hasonléan az 1224. feladat felhasznalt tétele sem
érvényes n = 3 esetén.
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