a) ¢® — 1 négyzetgyoke kisebb c-nél, de nagyobb ¢ — 1-nél

(2) c—l<Ve2-1<eg,

ugyanis természetes szadm négyzeténél 1-gyel kisebb szdm nem teljes négyzet, kivéve ¢ = 1 esetét, ekkor viszont az

érdektelen V0 esetre jutunk. Ezt kizdrva a v/c2 — 1 — (¢ — 1) kiilonbség 1-nél kisebb pozitiv szam, és reciprokinak
egész része lesz a lanctort—kifejtés els6 nevezGjének elss tagja. Ez 1, ugyanis

3) 1 _ Vet —14(ec—1)
VE—T-(c—1) 1)

és itt a szamlalo (2) szerint nagyobb a nevezonél, de nem éri el a nevezs 2-szeresét. Ezért

V2 1—(c—-1)= 1
¢-1-le=1 L YE e

2(c—1)

A nevezd mésodik tagjanak reciproka (3)-nak 2(c — 1)-szerese, igy nagyobb, mint 2(c — 1), masrészt kisebb az 1-gyel

nagyobb szamnél:
2(c—1) >
=vct—-—14+(c—1)<2c—-1,
VZ—1—(c—1) ( )

VET-(c—1)= —
+2(c—1)+[\/c2—1—(c—1)}

A maradék megegyezik a bal oldallal, ezért valtakozva vég nélkiil az 1 és a 2(c — 1) rész-nevezdk ismétlgdnek:

(4) V& _1=(c—1)+ !

ezért

1+ !
1
2(c—1) + 1
14—
+ 2(c—1)+...
A tovabbi két kifejtends négyzetgyok c és ¢ + 1 kozé esik:
(5) c<Ve+1l<ce+1, c<vVE+e<V/AR+2+1=c+1.

Hasonl6 szamitéassal kapjuk, hogy az els6ben egyetlen rész—nevez6 ismétlgdik: 2¢, a masodikban ismét ketts: 2 és 2c,
ugyanis

1 1
1/2 1_ — =
ot ¢ c2+1+c c2+[\/c2+1—c]7

VZ+l=c+ !

2c +

illetGleg

24— 24
vz +e+e 2c+[\/c2+c—c}
1
(6) VeZ+cec=c+

2+

2c +




A negyedik gyokjel alatt (c+ 1)® — 1 &ll, ezért a négyzetgydk lanctort kifejtését (4)-bl kaphatjuk, ¢ helyére

mindeniitt ¢ + 1-et irva: )
V2+2c=c+
1+

2c +
1+

1
2c+ ...

b) Az (1) alaku kifejtésben a; gyanant (i = 0, 1, 2, ...) mindig a nagyobbat kell venniink a koziil a két szomszédos
egész szam kozill, amely a négyzetyokot, ill. a negativ maradéktag reciprokat kozrefogja. Igy (5) alapjan

\/c2—|—c—(c+1):—[c+1_\/c2—+c] —

1 1
__c+1+\/c2+c__2 c+1-VeZ+c
c+1 c+1
- 1 - 1
B 1 B ) 1 ’
c+1l4+vet+c 20c+1)— [e+1-VeZ+ ]
1
(7) vVe2+te=c+1-— .
- 1
2 1) —
(e +1) 1
20+ 1)~ ...
Mérmost (6)-bol és (7)-b6l ¢ = 3-mal és ¢ = 4-gyel
1 1
VI2 =3+ - . V20=4+ -
24— 24—
6 + ! 8+ !
2+ ! 24 !
6 + 8+
1 1
V12 =4 — 3 . V20=5— .
2— 2 -
1 1
8 — 10 —
2 ! 2 !
8—... 10—...

Négy-négy kozelits tortjik koziil a paratlan sorszamuak megegyeznek, a paros sorszamuak kiilonbozsk:

7 45 97 627 9 76 161 1364
2 130 28" 1817 % 2 17 360 305
7 52 97 724 9 85 16l 1525
2 15" 28 2000 7 % 2 190 36 341’

Sdfalvi Mihdly (Budapest, Blathy O. er@saramu ip.t. IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. Teljes indukcioval bizonyithatd, hogy az utols6 részben taldlt megegyezések a tovabbi kozelit
tortek kozott is (és altalaban is) fennallanak minden 1-nél nagyobb ¢ egész szam esetén.

Pelikan Jozsef (Budapest, Fazekas M. gyak, g. II. o. t.)
2. Tobben nem keresték meg az egyes nevezsket kozrefogd egész szdmokat, hanem bizonyos azonossagokra hivat-

kozva ,,gépiesen” végezték a kifejtést. A meggondolas lényegének figyelmen kiviil hagyéasa ez esetben is sok hibéra
vezetett.



