Tegyiik fel, hogy az x, y, z, u egész szdmok — amelyek kozott van 0-t6l kiilonbozs is —, kielégitik az
(1) ?+yP+ 27 =0’
egyenletet, és keressiik az olyan 0-t6l kiillonb6z8 d egész szamokat, amelyekkel teljesiil
(2) (z+d)?’+@y+d)*+(z4+d)? = (u+d)>
Innen a feltevések figyelembevételével
(3) d=u—2x—y—z,

feltéve, hogy ez az (egész) szam 0-t6l kiilonb6z6. Eszerint altalaban van ilyen szam, éspedig altalaban tobb is, mert
(1) egy megoldasa helyébe a negativjat véve is megoldast kapunk, és ez a valtoztatas (3)-ban Gjabb d értékre vezet,
amennyiben nem 0-t ad.

Az adott egyenl@ség szerint = y = 0, z = £1, és u = +1. Az el6jeleket varialva (3)-bol a z = u esetekben az
érdektelen d = 0-t kapjuk, a z = —u = 1 esetben d = —2-t, z = —u = —1 esetén pedig d = 2-t, azonban a (2) szamara
igy adoédo

-2, =2, -1, =3¢és2,2, 1,3

1j megoldasok nem lényegesen kiilonbozsk. A 806. gyakorlat egyenletéhez hasonléan altalaban is (2) egy talalt megolda-
sanak negativjat kapjuk, ha z, y, z, u mindegyike helyett a (—1)-szeresét vessziik, — ezért u-t nem vessziik negativnak.
A 2,2, 1, 3 megoldas elGjel variacioi koziil elég az els6 két szam 2, —2, és —2, 2 valasztasanak csak az egyikét venni, pl.
az elsGt, mert a masik nem ad tjabb d értéket. Az igy marado6 6 variacié koziil az elsé a kiinduldsi megoldasra vezet
vissza, a masodikban d = 0, a harmadikban egy 0 tag 1ép fel, az utolsé harom viszont egy-egy 4j megoldast ad:

x Y z U d r+d y—+d z+d u+d

2 2 1 3 -2 0 0 -1 1

2 2 -1 3 0 - — - —

2 -2 1 3 2 4 0 3 5

2 -2 -1 3 4 6 2 3 7
-2 -2 1 3 6 4 4 7 9
-2 -2 -1 3 8 6 6 7 11

Valoban
22432462 =72 42442477°=9% 62+624+7*=11%

Pomozi Istvin (Szentendre, Moricz Zs. g. IIL. o. t.)

Megjegyzések. 1. Néhany dolgozat megkereste (1) bal oldalan csak 2 tagot novelve az (z4d)* + (y+d)*+2% = (u+d)?
egyenletbdl adodo megoldasokat is. Hosszabb szamitéassal a fentieken és a 806. gyakorlat™ [ egy 0 taggal kiegészitett
megoldésain feliil a kdvetkezSket kaptak:

124+ 424+ 82=9% 124122 4122 = 172,
32 + 142 + 182 = 232, 42 +13% +16% = 212
2. Az 22 + 22+ ... + 22 = y® egyenlet egész megoldasaibol (z; + d)* + ... + (z, +d)? = (y + d)* alaku
megoldasokat keresve hasonloan
d=—2—( )
= —T1—Ta— ... —Tp),
n—1 Y 1 2

ami altalaban nem egész, de raciondlis szam. Eszerint a hasonléan képezett j racionalis megoldésokat n — 1-gyel
szorozva 1j, egész megoldasokat kapunk.
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