I. megoldas. Tartsuk a kockat ugy, hogy egy lapja veliink szemben fiigg6legesen alljon és jeloljiik felsd, eliilsd,
also, bal, hatso és jobb lapjat rendre F, E, A, B, H, J-vel.

El6iras szerint egymés utani szadmokat szomszédos lapokra kell irnunk; a harmadik szadm maéar keriilhet az els6t
tartalmazoval parhuzamos lapra, vagy az el6z6 két szamot tartalmazo lap mindegyikével szomszédos helyre. Keressiik
kiilon az olyan elrendezéseket, amelyekben harom egymas uténi szam az elgszor emlitett moédon helyezkedik el és kiilon
az olyanokat, amelyekben ez nem fordul el. (Az 1-et a 6 utani szdmnak is tekintjiik.)

Ha van harom, parhuzamos élekkel csatlakoz6 lapon harom egymas utani szam, akkor a szdmokat ugyanannyival
megvéaltoztatva, ha kell, elérhetjiik, hogy ez az 1, 2, 3 legyen, és a kockat forgathatjuk tgy, hogy ezek sorra F-en, E-n,
és A-n legyenek — ezt a tovabbiakban igy fogjuk jelolni: 1 — F, 2 — E, 3 — A.

A 4 nem irhato H-ra, mert akkor az 5 és 6 elhelyezésére a nem szomszédos B, J lapok maradnénak fenn. A tovabbi
4 — B és 4 — J lehet6ségek tiikrosek a B, J-vel parhuzamos szimmetriasikra, ezért elég pl. a 4 — B lehetdséget
vizsgalnunk. Igy B egyetlen még iires szomszédja H, ezért 5 — H, és a 6-0s irhato a még iires .J-re, mert J szomszédos
az l-est tartalmazo F-fel. Ezek szerint lényegében egyetlen elsd tipust kockdnk van. Ennél az 1 — 6 szamokat rendre
az F', E, A, B, H, J lapra irjuk.

Ha nem lehet hidrom egymads utdni szam péarhuzamos élek mentén csatlakoz6 lapokra irva, akkor az l-et, 2-t
ismét F', E-re irva 3 a B-re vagy a J-re keriilhet. A két lehet$ség ismét egymasba vihets a B és J-vel parhuzamos
szimmetriasikra valo tiikrozéssel, igy elég pl. 3 — B-t vizsgalni. Ekkor 4 — H nem megengedett, tehat 4-nek A-ra kell
keriilnie; 5 — J ismét nem megengedett, tehat 5-nek H-ra és 6-nak J-re kell keriilnie. Ez megfelel§ elrendezés, mert
az 1-et tartalmazo6 F' szomszédos J-vel és az 5-6t tartalmazé H-val is, tovabba J szomszédos a 2-t tartalmazé E-vel is.
Igy masodik tipusu elrendezés is lényegében egy van csak, az 1 — 6 szamok itt az F, E, B, A, H, J lapokra keriilnek.

Ezzel a feladatnak 2 megoldasat talaltuk, és ezek a megkiilonboztetésiikre hasznalt tulajdonsag miatt egyik meg-
engedett atalakitassal sem vihetSk egymasba.

II. megoldas. A kocka lapjait a felirt szamok sorrendjében bejarva és a bejarast egyszer megismételve barmelyik
laprol kiindulva a szemben levs lapra vagy 2, vagy 3, vagy 4 lépésben jutunk el — mert 1 1épés utan is szomszédos
lapon vagyunk és 5 1épés utan is —, az atellenes laprol a kiindulasi lapra vissza pedig rendre 4, 3, ill. 2 1épésben, mert
egy laprol ugyanoda 6 lépés utan ériink vissza. Igy 2 parhuzamos lap révidebb tavolsaga a bejaras mentén csak 2, vagy
3 lépés lehet.

Jellemezziik a feladatnak megfelel§ elrendezéseket, mint bejarasokat gy, hogy megadjuk a kocka 3 parhuzamos
lap-péarjanak a bejaras menti tavolsagat. Ekkor a kovetkezs négy tévolsagharmas johet szamitasba:

2,2,2, 2,23 23 3 33 3.

)

(Az egyes szamhéarmasokon beliil a sorrend lényegtelen.)

Jeloljiik a 3 tavolsagot t1, to, t3-mal, legyenek a t; tavolsagra levs lapokon az a, b szdmok, a to tavolsidgra levs
lapokon ¢ és d, a ts-ra lev6kon e és f. Ekkor a b — a, d — ¢, f — e killonbségek t1, ta, t3-mal egyeznek meg, vagy
azoktol 6 valamilyen tobbszorosével térnek el. Mésrészt a, b, ¢, d, e, f kozott 1-t6l 6-ig mindegyik szam el6fordul és
csak egyszer. Igy egyrésat

b—CL+d—C+f—6:t1+t2+t3+6'k,

ahol k valamilyen egész szam, masrészt

b—a+d—c+f—-e=a+btct+d+e+ f—-2a+tcte)=
=14+2+3+44+5+6—-2(a+c+e)=21-2(a+c+e),
tehat a harom kiilonbség Osszege paratlan, s igy paratlannak kell lennie a harom tavolsag Osszegének is. A négy
lehetGség koziil az elsd és a harmadik tehat nem fordulhat els.

A masodik tipust elrendezés 3 egységnyi tavolsagban levs lap-péarjara 1-et és 4-et irva — a tovabbi szamok lehetséges
pérositasai és kiilonbségeik:

a 2, 3 és b, 6 parositas kiilonbségei: 1 és 1,



a 2, b és 3, 6 parositas kiilonbségei: 3 és 3,

a 2, 6 és 3, b parositas kiilonbségei: 4 és 2,

a harmadik péarositas megfelels. Ebbdl 1 bejarast kapunk, mert 1 — F, 4 — A rogzitése utan a kocka fiiggéleges
tengelye koriili forgatassal — ha sziikséges — a 2-t E-re hozhatjuk, igy 6 — H, és a 3, 5 szamparnak a B, J lapparon
levé kétféle elhelyezése tiikkros a B, J lap-par szimmetria sikjéra.
Negyedik tipusd bejarés is van — éspedig lényegében 1 — mert az 1, 4; 2, 5 és 3, 6 parositas kiilonbségei 3, 3 és 3.
A képezésbdl nyilvanvald, hogy e két megoldas sem szimmetridval, sem a szdmoknak a bejarési atvonal mentén
valo eltolasaval nem vihets at egymasba.

Galft Ldszlo, megoldas-feldolgozo



