L. Jeloljiik egy tetszbleges 3-jegyii szam jegyeit A, B, C-vel, ekkor S = A+ B + C. Legyen el6szor 1 < S < 9. Egy
ilyen S-érték mellett A lehetséges értékei 1, 2, ... S és A-t rogzitve B a 0-t0l S — A-ig terjeds egészek barmelyike
lehet, hiszen S — A < 9 —1 =8, és a C-re ebbdl egyértelmiien meghatarozott S — A — B érték is 0 és 8 kozt van. Igy
adott A-val S — A+ 1 szadmot, azaz A névekve értékei mellett sorra S, S —1, S —2, ..., 2, 1 szdmot kapunk. A vizsgalt
esetben tehat azoknak a 3-jegyd szamoknak a szdma, amelyekben a szamjegyek Osszege S:

S(S+1
(1) f(S)=S+(S—1)+...+2+1:%,
az allitas elsd részének megfelelGen.

I1. Kénnyen visszavezethetjiik az el6bbire a 19 és 27 kozé es6 jegyosszegek esetét. Egy ide tartozé ABC szamhoz
(amelyre tehat
199<A+B+C=5<27, 1<AL9, 0 < B, C<9)

képezziik az
(2) A'=10- A4, B' =9 - B, C'=9-C
jegyekkel felirt szamot. Erre egyrészt

9> A" >1, 9> B, ' >0,

vagyis A’B’C" a figyelembe vett szamok koziil valo, masrészt S = A’ + B’ + ¢/ =28 — S, tehat 9 > S > 1.

A'B'C'-héz az A = 10— A", B =9—- B, C = 9 — C' képletek alapjan (vagyis lényegében ismét (2) szerint)
hatarozhatjuk meg azt a szdmot, amelyhez hozzarendeltiik.

Ezek szerint 19 < § < 27-re ugyanannyi 3-jegyd szam van, amelyben a szamjegyek 0sszege .S, mint ahany 3-jegyd
szam van S’ = 28 — S szamjegyosszeggel, vagyis

(28— S)(29— §) 52 — 575 + 812
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az allitas harmadik részének megfelelGen.

ITI. Legyen végiil 10 < § < 18. Ekkor A 1-t6l 9-ig minden értéket felvehet, és ha A értéket rogzitettiik, és
B+C=5-A<9, akkor a B, C jegyekre végz6ds szamok szama az . esethez hasonléan B+C+1=5+1— A. Ez
all A-nak S —9-t6l 9-ig terjedd értékeire, ezért az Osszes ilyen szamok szamat a kovetkezd szamtani sor adja:

[(S+1)=(S=9]+[(S+1)—(S=8)]+...+ [(S+1)—-9] =

1 1

(3) 25(19—5’)[2(5’4—1)—5‘} 25(19—5’)(24—5”).

Ha viszont B+ C = S — A > 9, akkor B lehetséges értékeinek szaméat megkapjuk dgy, hogy a fent hasznalt

B+C+1=541- A szambol kivonjuk az olyan értékek szamat, amelyekre B > 9, vagy C' > 9. Az el6bbiek szdma is,

az utobbiaké is (S+1—A)—10 = S—9— A, tehat B lehetséges értékeinek szama (S+1—A)—2(S—9—-A4)=19-5+ A

(ugyanis B > 9 és C > 9 egyidejiileg lehetetlen, mert S > 19-re vezet). Ez &ll A-nak S — 9-nél kisebb értékeire, 1, 2,
..y 8 — 10-re, ezért az ilyen ABC' szamok egyiittes szama

[(19=9)+1]+[19-9)+2] +...+ [(19-95) + (S —10)] =
(@) — (5 10)(38 25 + 5 - 9) = %(s— 10)(29 — ).
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Ezek szerint adott, 10 és 18 kozti S esetén az S szamjegyosszeget ado haromjegyd szamok szama (3)-bol és (4)-bol
Osszeadassal

1
5 (38 + 175 — S?) + (—290 + 39S — S?)] = —S? + 285 — 126.

Ezzel az allitdst S mindharom részintervalluméra igazoltuk.

Dénes Endre (Nagykoros, Arany J. g. IV. o. t.)

Megjegyzés. Lényegében ugyanigy jartak el — de sokkal tobb munkat végeztek —, akik felirtak egy tablazat egymas
utani soraiba azoknak a szamoknak a szamat, amelyek els6 jegye egy adott érték (1-t6l 9-ig) és a szamjegyek Osszege
rendre 1, 2, ..., 27. Ekkor az S-edik oszlopban levs szamok Gsszege f (S). A tablazat szabalyossagainak megfigyelésébdl
jutottak el azutan a feladat allitdsanak bizonyitasidhoz.



