Allitsuk a g parabola sikjat magunk elé fiigg6leges helyzetben gy, hogy a parabola t tengelye fiiggsleges legyen, és
C csucsa lent legyen, vagyis a parabola az ¢ irdnyvonala f6lott legyen. Jeloljiik a parabola fékuszat F-fel, paraméterét
p-vel.
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Mondhatjuk, hogy a @) pont a P pontbol a tengely felé valo eltolas utjan keletkezik. Ha P; a parabola jobb oldali
agan van, akkor az eltolas balra torténik, a bal oldali 4gon levé P esetében viszont jobbra. Arra az esetre, ha P a
tengelyen van, vagyis azonos C-vel, a feladat nem hatarozta meg a felmérés, az eltolas irdnyat; mi azt vessziik, hogy
akkor C akar jobbra, akar balra eltolhaté. Mivel az eltolas nagysaga mindig p, nyilvanvalé, hogy () mértani helye két
paraboladg: g-nek ¢-t6l jobbra esé g; 4gat balra toljuk p-vel, t-t6l balra es6 g, 4gat pedig jobbra toljuk p-vel. ) csak
az igy el6allo gg»—n vagy g,-n lehet, és e vonalak barmely Z pontjahoz van olyan P, amelyb6l éppen Z-be jutunk. (Q
mértani helyének két d4ga F-ben metszi egymast, mert a parabola fokuszan atmend és a tengelyre meréleges hurnak a
hossza egyenl$ a paraméter 2-szeresével, végpontjai az eltolassal F-be jutnak.)

A Q-b6l R-be vivs eltolas nagysaga P haladasaval valtozik, ezt szamitassal kovetjiik. Legyen g egyenlete y = ax?,
ahol a > 0, igy a parabola szokasos y* = 2pz, © = y2/2p egyenlet alakjaval 6sszehasonlitva a = 1/2p, és a paraméter
hossza p = 1/2a. Legyen a g; 4g egy Pi pontjanak abszcisszaja 1, azaz £1 > 0 (megengedjiitk a P; = C esetet is), tehat
Pj-nek a tengelytsl mért tavolsiga x;, ordinataja pedig y; = ax%. Igy a P;-hél kiindulva keletkezé @ koordinatai

1
(:1:1 ~ 50 yl), tehéat az ehhez tartozd Ry pont (u, v) koordinataira

1
U=y — —, V=Y —T1.
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Kifejezve P; koordinatait R; koordinataival:

(1) 42 + fot o
1 =U - = r1T =Uu v -
! 2a’ n ! 2a’
és ezeket beirva az x; és y; kozott fennalld Gsszefiiggésbe, g egyenletébe, megkapjuk u és v Gsszefliggését, az R; mértani
helyét tartalmazo6 vonal egyenletét:

u—l—v—i—l—a u2—|—u+ 1 —au2+u+1
20 a  4a2) 4a’

1
2 = au? - —.
(2) v=aut - o
Itt —1/4a = —p/2 < 0, eszerint Ry mindig rajta van azon a g parabolan, amely g-bol ugy keletkezik, hogy azt eltoljuk
a tengellyel parhuzamosan; az irdnyvonal felé a paraméter felével; més széval g fokusza a C' pont, csicsérintGje az i
egyenes.
Forditva, ha g-nak egy R; (u, v) pontjara u > —1/2a, akkor (1) szerint z1 > 0 és

, 1 1 , u 1 1)? )
Y1 =u+au —E—I—%:a U +E+@ =a u—l—% = ax7,

tehat van g;-nek olyan P; pontja, amelybdl az el6irds szerint Ri-be jutunk, R; hozztartozik a mértani helyhez.
u < —1/2a esetén viszont ilyen P; pont nincs. Ezek szerint g-nak az u < —1/2a egyenestdl jobbra es ive hozzéatartozik
a mértani helyhez.



Hasonloan ha P, a g, ag egy pontja, azaz xo < 0, akkor Py-nek a tengelytsl mért tavolsiga |xa] = —x2, ordinataja
Yo = ax3, és a fenti szamitas igy alakul:
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Q2<x2+—a,y2), R2<x2—|———u, y2—|x2|—y2+x2_v),
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Eszerint Rs is g-on van, pontosabban g-nak u < 1/2a ivén, és a fentiekhez hasonléan lathato, hogy ez az iv is része
R mértani helyének, és az el6bbi ivvel egyiitt megadjik a mértani hely Osszes pontjait, ugyanis a fenti két modon g
minden pontjahoz megszerkesztettiik R-et.

A két iv teljesen lefedi g-t, és a —1/2a < u < 1/2a iv pontjahoz P két helyzetébdl is eljuthatunk. Ezek szerint
R mértani helye az eredeti parabolabol eltolassal all eld, a tengellyel parhuzamosan az irdnyvonal felé a paraméter
felével.

Fodor Zsuzsa (Bp., Radnéti M. gyak. g. IV. o. t.)



