1. dbra

Allitsuk a testet az ABC DEF szabalyos hatszog-lapra (1. dbra). Igy konnyen belatjuk, hogy az alappal parhuzamos
GHJ szabalyos haromszog—lap szimmetriatengelyei benne vannak a hatszog szemkozti oldalparjainak felezGpontjat
Osszekots harom szimmetriatengelyen at allitott fliggSleges sikban. Ha ugyanis a test egy négyzetlapja ABHG, vagyis
GH || AB, akkor a GH él K felez6pontja benne van az AB él felez6 merdleges sikjaban, igy ez a sik a GH élnek is felezd
merdleges sikja, tehat tartalmazza a J csicsot is. Igy a tovabbi két négyzetlap CDJH és EFG.J lesz, a mondottak
ezekre is érvényesek. Masrészt a test tovabbi haromszég—lapjai BCH, DEJ és FAG. Ezek szerint a testnek van 3
szimmetriasikja és az alaplapok kézéppontjait 0sszekotd tengely koriili 360° /3 nagysagu forgésok onmagaba viszik at.
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2. dbra

Legyen G, H, J vetiilete az alapsikon G’, H', J' (2. abra), és daraboljuk szét a testet a G'H’J’ haromszog oldal-
szakaszain, valamint az AG’, BH', CH', D.J', EJ' és FG’' szakaszokon at allitott fiiggéleges siksavokkal. Keletkezik a
G'H'J’ alapu szabalyos haromoldali hasab, harom fekvs helyzeti, egymaéssal egybevigd merdleges hasab, derékszogt
haromszog alaplappal, pl. AGG'BH H', végiil harom egybevagé haromoldala gila, pl. AFGG’. Az utébbiakat (par-
huzamos eltolassal) dsszetolva szabalyos tetraédert kapunk. Elét c-vel, magassagat m-mel jelolve térfogata ¢®m/ 43
(nincs sziikség arra, hogy m-et kifejezziik c-vel). Az egybevagd hasabok alaplapjanak befogoi m és ¢/ V'3, a szabalyos
haromszog magassaganak 2/3 része, oldaléliik ¢, ezért egyiittes térfogatuk ch\/g/ 2. Végiil a szabalyos haromoldala
hasab térfogata ¢2mv/3 /4, ennélfogva az egész testre

(2) V—c2m<i+£+£>—562m
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A vizsgalando képletben t3 = ¢? V3 /4, te = 6t3. A magassag felez6 meréleges sikja a testbol olyan hatszoget metsz
ki, melynek mindegyik szoge 120°, és oldalai valtakozva ¢, ill. ¢/2 hossztiak. Ezért teriiletét megkapjuk, ha egy 2¢
oldalu szabalyos haromszog teriiletébdl kivonjuk harom, egyenként ¢/2 oldala szabalyos haromszog teriiletét:
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Igy az (1)-beli zarojeles kifejezés érteke tg + 4T +t3 = 20 t3 = 5v/3¢?, tehat az adott keéplettel
m 5mc?

V=—-5/32="—,
6 2v/3

egyezik (2)-vel. Az allitast bebizonyitottuk.



Bense Imre (Esztergom, Temesvari Pelbart g. III. o. t.)

Megjegyzések. 1. A szamitasban nem hasznaltuk ki lényegesen, hogy a széban forgo test oldallapjai négyzetek és
szabalyos haromszogek, a szamitas és az allitas akkor is érvényes, ha e lapok helyett egybevagoé téglalapokat és egyenld
szart haromszogeket veszilink.

2. Meg lehet mutatni, hogy az (1) képlet érvényes minden olyan konvex siklapu testre, melynek Osszes csticsal
két parhuzamos sikban fekiisznek, ennélfogva oldallapjai haromszogek, két szomszédos haromszog egyiitt trapézt is
alkothat (eszerint érvényes (1) csonka guldkra is). Az ilyen testeket prizmatoidoknak nevezziik. S6t bizonyos olyan
gorbe feliiletd testekre is érvényes (1), melyeket két parhuzamos sikban fekv gorbevonala idom és egy gorbe feliilet
hatarol (pl. gémbréteg).



