I. megoldas. Tegyiik fel, hogy a szokdsos jeloléseket hasznalva az A cstcsbol huzott magassidg Ao talppontja a
BC oldal belsejébe esik, tehat 8 < 90°.
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1. dbra

Legyen B-nek Ag-ra vett tiikdrképe B’ (1. abra). Ez az AqC szakaszon van, mert AgB'A< = AgBA< = 3 >
v = AgCA<. Az AB'C hiromszdgben a B'C oldal a vetiiletek kiilonbsége, tehat 1 egység, az A csicsnél levs szog
By, és az A-ban osszefuté oldalak osszege AC + AB' = AC + AB = b+ c. Irjuk fel e haromszog B’C oldalara a
koszinusz—tételt. ¢ = 5 — b helyettesitéssel

1 =0+ (5—-10b)% —2b(5 — b) cos 20°,
(1 + c0s20°)b* — 5(1 + cos20°)b + 12 = 0,

5 25 12
1 h= = — — —— ~25+4++/6,25 — 6,187 =
(1) 2+\/4 1 4+ cos 20° +

~ 2,5+ /0,063 =~ 2,5+ 0,251 = 2,751 egység, és igy

5 25 12
2 == —4/— - — 2,249 ¢
(2) ) \/ 4 14 cos20° ’ CBYS°E

(a mésik gyokot, ami az itt c-re nyert érték, mindjart melléztiik, mert b < c-re vezet, ami 8 > « miatt lehetetlen).
Az a oldal egyenld a szoban forgo vetiiletek Osszegével: a = BAy + AgC. Ezért az AAg magassagnak az ABAq és
AC Ay derékszogi haromszogekbdl vett kifejezéseit egyenlévé téve rendezés utan egyenletet kapunk a-ra:
AA3 = AB? — BA} = AC? — AyC?,
ApC? — BA2 = AC? — AB?,
(BAp + AoC)(AoC — BAy) = (AC + AB)(AC — AB),

tehat (1) és (2) figyelembevételével

25 12
A=a=5-2,/2 - — 22 __ ~251 egység.
“ @=5 \/4 1 + cos 20° L CBYSeE

Mindezek szerint az oldalak: a =~ 2,51, b =~ 2,751, ¢ ~ 2,249 egység.
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Ha Ay a BC oldal meghosszabbitasara esik (b > ¢ miatt a B-n tulra, 2. abra), akkor b és ¢ vetiileteinek a kiilonbsége
maga a BC = a oldal, és ennek A-bol vett latoszoge S—y helyett o, ami 8 # 90° esetében kiilonbozik téle. Ebben az
esetben el6z6 szamitasaink igy nem alkalmazhatok. Megmutatjuk azonban, hogy ez az eset nem lehetséges.

A kizarandé esetben, 8 > 90°, v > 70° volna, tehat b > ¢ > AAyg = AgC tg v > BC tg v =tg v > tg 70° > 2,7,
és igy b+ c¢ > 2-2,7=>54, ami lehetetlen, mert b 4+ ¢ = 5. Eszerint fenti feltevésiink helyes.

Rejté Lidia (Budapest, Berzsenyi D. 1g. III. o. t.)

Megjegyzés. A gyokjel alatti hanyadost logaritmussal 4 értékes jegyre szamitottuk ki, a kiilénbségben azonban csak
2 értékes jegy maradt, ezért a négyzetgyokbdl 3-nal tobb értékes jegyet semmi esetre sem irhattunk ki. Kézonséges
osztassal viszont a hanyadosbol 5 értékes jegyet irhatunk ki, mert az 1,9397 osztéban is 5 értékes jegy van, ezért a
gyokjel alatt eggyel tobb jegyet kapunk:

/6,25 — 6,1865 = /0,0635 = 0,252;

igy b~ 2,752, c = 2,248, a = 2,52 egység.

II. megoldas. Felhasznaljuk az I. megoldas masodik részébdl, hogy 8 < 90°. Forgassuk ra az AB oldalt AC-nek
A-n tuli meghosszabbitasara: AD = AB, igy CD = b+ ¢ = 5, és kossiik dssze D-t B’-vel (1. abra). Az AB’D egyenl6
szart haromszégben ADB'< = (8 —~)/2 = 10°. Szamitsuk ki a CB'D = § szdget. A szinusz—tétellel

sind = 5sin 10°,

mésrészt § > CB'A = 180° — 8 > 90°, ezért § = 119,78°, és igy B'CD< = v = 50,22°, B = 70,22°. Most mér az
AB'C haromszogbdl kiszémithatjuk b-t és c-t, majd az eredeti haromszdgbdl a-t. Ezzel a szdmitassal elkeriiltiik a
koszinusz—tétel felhasznéalasat.

Treer Maria (Budapest, Kaftfka M. lg. II. o. t.)
Tobb megoldas goniometriai 6sszefiiggésekben hasznélta fel a f—y kiilonbséget. Egy ilyet vazol a

ITI. megoldas. Legyen a haromszog koré irt kér sugara R, igy

b+ c=2Rsinf+2Rsiny = 2R(sin 8 + siny) = 4R sin Fty cos 10° = 5.

Masrészt a b, ¢’ vetiiletek kiilonbsége (3 < 90° felhasznalaséval):

b — ¢ =bcosy—ccosB=2R(sinf cosy —siny cos ) = 2Rsin(B — v) =
= 4R sin10° cos 10° = 1.

Ezekbdl
B+
2

= 5sin 10°, = 60,22°

sin

B+
2

(mert hegyes sz6g). Tovabb a II. megoldas szerint haladhatunk.

Kemenes Janos (Budapest, Konyves Kalméan g. IV. o. t.)

Megjegyzés. A IL. és IIL. megoldas egybevetésébdl adodo (B8 + )/2 = 180° — 4 Osszefiiggést elemi uton is megkap-
hatjuk:
180° — § = BB'D< = BB'A<— DB'A< = — ﬁ—;” = B—;L”



