I. megoldas. Szoritkozzunk eleve az n = 4 esetre. A szomszédos osztopontok tavolsagat valasszuk egységnek. A
kezdGponttél indulva az egymas utani kiragadott pontok tavolsaga a megel6z6tél legyen sorra xq, xo, ..., x,. Ezek
Osszege n(n + 1)/2. Ha van koztiik két egyenls, akkor az allitas igaz, feltehetjiik tehat, hogy mind kiilénbozsk. Ekkor
Osszegiik legalabb 1+ 24 ...+ n = n(n+ 1)/2, ami éppen megegyezik a pontsor hosszaval, tehat 1, za, ..., Zn, az 1,
2, ..., n értékekkel egyenls valamilyen sorrendben.

Ha a masodik szomszéd pontok tavolsagai kozt is el6fordul ezeknek az értékeknek valamelyike, akkor ismét teljesiil
a feladat allitasa; feltehetjiik tehat, hogy ezek a tavolsdgok n-nél nagyobbak és kiilonbozdk. Ekkor az 1 egységnyi
szakasznak csak egy szomszédja lehet, az n hosszisagu, tehat az egyik szélsé szakasz egységnyi, és ettdl a széltdl a
maéasodik pont n + 1 tavolsagra van. Ekkor azonban a 2 egységnyi tavolsagnak is egyetlen szomszédja az n egységnyi
lehet, mert a tobbivel n + 1 hossztisagi, vagy annal kisebb szakaszt ad, és ilyenek mar vannak. Igy azonban legfeljebb
3 szakasz szerepelhet, holott feltettiik, hogy n, ami a szakaszok szamat is adja, legaldbb 4. Ellentmondasra jutottunk,
kell tehat, hogy a feladat allitasa helyes legyen.

II. megoldas. Jeloljitkk az (n? +n)/2 = N részre osztott szakasz végpontjait A, B-vel. Az n + 1 kiragadott pont
altal kifeszitett szakaszok szdma is N, mert az egyik végpontot n + 1-féleképpen vélaszthatjuk, a masikat a maradé
n pont koziil n-féleképpen, az igy adodé (n + 1)n megvalasztasban azonban minden szakasz kétszer szerepel, ti. a
végpontok megcserélésével. Igy csak akkor lehet minden szakasz kiilonb6z6, ha 1-t61 N-ig minden érték fellép, mint
szakasz hossza.
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N hosszusagi maga az AB szakasz. N — 1 hosszsagu szakaszt csak az egyik végponttol — jeloljik ezt A-val — a
maésik el6tti C osztopontig jelolhetiink ki. Most méar az N — 2 hossztsag kijelolését nem kezdhetjiik A-tol, mert akkor
a C el6tti osztopontot is ki kellene valasztanunk, és igy két db egységnyi szakasz adddna, sem ugyanilyen okbél az
A melletti osztoponttol, igy csak az A utani masodik D osztoponttol B-ig terjedd szakasz lehet a kivalasztott N — 2
hosszusagu szakasz. Ezzel egyszersmind ki van jeldlve egy N — 3 hosszusagu szakasz is: C'D és egy 2 hosszusagu: AD.

Nem valaszthatdé most mar ki a D-t kovets elsé két osztopont, sem a C-t megeléz6 ketts, igy a kivalasztott
N — 4 hosszsagi szakasz csak az A-t6l a B el6tti negyedik osztopontig, E-ig terjedd szakasz lehet, a tobbi N — 4
hossztsagi szakasznak legaldbb az egyik végpontja nem kivalaszthatd. Az E kivalasztasaval létrejott tobbi szakasz
hossza: DE = N — 6, EC = 3, EB = 4. Igy nem kivalaszthato a D-t kovetSen két tovabbi pont és az E-t megel6z6
négy osztépont sem. Ezzel azonban minden az osztépontok kozti N —5 hossziasagu szakasznak legalabb egyik végpontjat
kizartuk. Eszerint a kivant kivalasztas legfeljebb akkor lehetséges, ha N —5 szerepel a mar kijelolt 1, 2, 3, 4 hossztusagok
kozt: N —5 <4, N £9. Mivel n = 4-re mar N = 10, igy n < 3 kell legyen a feladat allitasanak megfelelGen.
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