I. megoldas. I. Ha létezik tovabbi egész szamnégyes a szoban forgd tulajdonsiggal, akkor annak tagjai rendre

ugyanannyival kiilonboznek a 3, 4, 5, 6 szdmnégyes tagjaitol, mondjuk z-szel, ahol = pozitiv vagy negativ egész szam.
Eszerint z-re fennall a

B4z’ +@+z)’+06+2)°=6+2)>°

egyenlGség. Innen kifejtéssel, és a szokasos rendezési 1épésekkel z-re a kovetkezs egyenletet kapjuk:
23 +92% + 212 = 2(2? + 9z + 21) = 0.
Ennek egyik gyoke x = 0, szdmunkra semmitmondé, tovabbi két gyokére pedig
z® + 9z +21 = 0.

Ezt azonban valos szam nem elégiti ki, mert diszkriminansa negativ: —3. Nincs tehat megfelels x szdm, ezért valéban
nincs tovabbi egész szamnégyes a kérdéses tulajdonsaggal.

II. Ha létezik egész szamotos a kérdéses tulajdonsaggal, akkor legkisebb tagjat y-nal jeldlve fennéall:
Py 2+ +3)° =)’

Innen alkalmas rendezéssel
3(y* +2y° — 2y) =28

adodik, ez pedig lehetetlen, mert a zardjelben egész szam 4ll, igy a bal oldal oszthaté 3-mal, a jobb oldal viszont nem.
Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

Berkes Istvin (Budapest, Fazekas M. gyak. g. L. o. t.)

II. megoldas a feladat II. részére. Elég a kdbszamok 3-mal vald osztasanal fellepd maradékokat tekinteniink. Egy
egész szam és a kobe ugyanazt a maradékot adja 3-mal osztva. Valéban, a kiilonbségiik oszthat6é 3-mal, mert ha n a
szam, akkor n® —n = n(n? — 1) = (n — 1)n(n + 1), harom egymas utani szam szorzata, igy valamelyik tényezs és vele
egyiitt a szorzat is oszthat6é 3-mal.

Héarom egymés utani szam kobe a mondottak szerint maradékul a 0, 1, 2 szdmokat adja, valamilyen sorrendben,
s igy Osszegiik oszthaté 3-mal. Az utdnuk kovetkezd és az azuténi szam kObének osztasi maradéka viszont 1-gyel
kiilonbozik, s igy négy egymas utani egész szam kobének Osszege nem lehet egyenld a kovetkezd 6todik egész kobével.
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