I. megoldas. Legyen a két kor kozéppontja Oq, ill. Os, egyik metszéspontjuk P. (A masik metszéspont P-nek
010s-re vett P’ tiikorképe és ugyanez all a P-ben és P’-ben htzott érintSkre, ezért az érinték P-ben és P'-ben egyenl
szogeket zarnak be; elég tehat a P-beli szoget vizsgalnunk.) Az érint6k merslegesek a megfelels sugérra, ezért koreink
akkor és csak akkor metszik egymast merélegesen, ha az PO;, POs sugarak kozti szog derékszog, mas szoval ha az
01045 P héaromszog P-nél derékszogi.

Ehhez elegendd megmutatnunk, hogy teljesiil

(3) PO} + PO3 = 0,03.
(1)-bél és (2)-bdl teljes négyzetté vald kiegészitéssel

(@ —a)’ +y* =a® = b,
ill.

P y—o’ =0+
innen latjuk, hogy O; koordinatai (a,0), O2-éi (0,c) és a sugarak négyzete r% =a? — b7, ill. r% = b? 4+ 2. Minthogy
pedig POy = ry és POs = 14, ezért (3) bal oldala

r%—l—r% =a*+ 2,

masrészt (3) jobb oldalanak értéke a koordinatakbol ugyancsak ennyi, tehat az allitas igaz.

A (2) kor minden esetre létezik, mert r% mindig pozitiv, csak b = ¢ = 0 esetén 0, ekkor a kor pontta fajul el. Az
(1) kor viszont csak |a|] > |b| esetén; |a| = |b| esetén pedig pontta zsugorodik. A két kor egybeesése csak O1 = O és
r1 = ro mellett kovetkeznék be, azaz ha a = 0, ¢ = 0, ill. b* = 0. Lattuk, hogy ebben az esetben mindkét kor pontta
fajul el.

Orlay Imre (Budapest, Budai Nagy A. Gimn. IV. o. t.)
II. megoldas. Megmutatjuk, hogy az O1 P, O2 P egyenesek my, ill. mgy irdnytényezsi egymasnak negativ recip-
rokai, mas szoval, hogy szorzatukhoz 1-et adva 0-t kapunk. Ebb6l mar kévetkezik, hogy O1 P és Os P merélegesek,

és igy ugyanez all a P-ben hazott érintSkre is. Legyenek P koordinatéai (zg,yo). O1, Oz-nek az 1. megoldasban felirt
koordinataival

Yo :yo—c

my = T — a7 ma o , és igy
(4) mlmg—i—lzw_i_l:x%‘f'yg—@wo—cyo
(IO - a) Zo .TE()(IO — a,)

Ennek értéke valoban 0, mert (xo,yo) az (1)-et is, (2)-t is kielégiti, s igy az azok Osszeadasaval keletkezs egyenletet
is, tehat
2(:1:3 +yg — azo — cyo) = 0.

Szamitasunkban feltételeztiik, hogy 2o # 0 és 2o # a. Ha xq = 0, akkor (1)-bsl 43 +b* = 0, ami csak b = 0 mellett
lehetséges, és ekkor yo = O-ra vezet. Ekkor az (zo,yo) pontban az (1) kor érintje az Y-tengely, a (2)-¢ az X-tengely,
ezek merdélegesek, az allitas tehat helyes.— Ha xg = a, akkor P az O;-ben az X tengelyre allitott mer6legesen van.
Ekkor (1)-b6l y2 = a? — b? = r? # 0, és igy(2)-bol

co TV Y w6
= = — = O7
2Y0 2y0



vagyis P az Os-ben az Y-tengelyre allitott merdlegesen van, az allitas ekkor is igaz.
Tar Teréz (Ocsa, Bolyai J. Gimn. IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. Nem lényegesen kiilonboz8 megoldast kapunk annak megmutatasaval, hogy P rajta van az 0102
atmeérd f6lotti Thalész-koron.

2. Tobben az iskolai tananyagon kiviil all6 — néhol messze tilmens — fogalmak, tételek felhasznalasaval adtak
tovabbi megoldast (pont hatvanya korre; differencial hanyados). Tételekre valo hivatkozasokat csak akkor fogadunk el,
ha a versenyz6 azokat be is bizonyitja. Ez viszont az adott esetben messze vezetne.



