Legyen a felsorolt 7 él felez6 pontja rendre J, K, L, M, N, P, @, tovibb4d a CDHG és az EFGH lap kozéppontja
R, ill. S. Hatérozzuk meg sorra a T test hatarlapjainak a teriiletét. Jeloljiik a kocka élhosszusagat c-vel.
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Az ABCMJ alaplap az alapnégyzetbol egy ¢/2 befogdju egyenls, szart derékszogl haromszog elhagyasaval ke-
letkezett — jeldljiink egy ilyen haromszoget Hy-lal — a PQS fedSlap viszont éppen egy ilyen Hy haromszog. A ketts
teriilete egyiitt tehat a négyzet teriiletével egyenls.

Hasonléan az ABLPK és CN RM lapok egyiittes teriilete egy kockalap teriiletével egyenls, mert az el6bbi a kocka
egy lapjabol két Hy haromszog elhagyésaval keletkezett, az utobbi viszont két ilyen haromszogre bonthatd szét.

A BCNL téglalap egy kockalap fele, az AJQK trapéz pedig egy félnégyzetbdl egy Hy haromszog elhagyasaval
keletkezik. Mivel a Hy haromszog teriilete egy kockalap nyolcadrésze, igy az eddig leirt lapok egyiittes felszine (3 —
1/8)c? = 23¢%/8.

A J, M, R, Q pontok egy sikban vannak, trapézt alkotnak, mert MR || JQ, és ezzel egybevagd trapézt hataroznak
meg az L, P, S, N pontok, mivel LN | PS, tovabba LN = JQ = ¢, PS = MR = ¢/2, végil az LP, ill. JM
oldal merdleges a parhuzamos oldalakra és mindketts egy Hp haromszog atfogoja, tehat hossza ¢/ V2. A két trapéz
teriiletének Gsszege tehat (3/2) ¢ - ¢/vV2 = 3¢ /2V/2.

Az N, R, Q, S pontok egy paralelogrammat hataroznak meg, mert RN || SQ, és mindketts hossza ¢/2. A parale-
logramma egyik magassiga RS, mert benne van az M, R, S, P pontokon &tmend, a kockat felez6 sikban, RN és SQ
pedig merdleges erre a sikra. RS = ¢//2, a paralelogramma teriilete tehat ¢?/2v/2.

Végiil még hatra van a K PQ haromszog, mely szabalyos, oldalainak hossza c/\/g, igy teriilete 02\/5/8.

Eredményeinket 6sszegezve T felszine
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f= % (23 1 8V2+ \/§) ~ 4.506¢2.
A térfogat kiszamitasa céljara messiik el a testet a K LN sikkal, ez atmegy R-en és felezi a J@Q élt U-ban. T alsé
része Gtoldalt hasab, ennek térfogata — az ABCM.J alaplap teriiletének felhasznalasaval Ty = 7¢3/16. T felsG részét
négyoldala csonkagulava egészithetjiik ki, ha hozzavessziik az EPQK és RUV Q guldkat, ahol V a DH él felezGpontja.
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és a teljes térfogat 11¢%/16.

A K, L, N,ill. R pontokbdl P, Q, S-be futoé atloknal az A, B, C, ill. M-b&l ugyanoda futo atloé hosszabb, igy a
leghosszabb atlo, vagy atlok egyik végpontjat az alaplapon kell keresniink. A BDHF sik két oldalan levs csicsokat
nézve az AN, CK, CP, CQ atlok jonnek tekintetbe, mindegyik hossza 3¢/2; a M RSP sik két oldalan levs cstcsokat
tekintve pedig ismét AN, CK, CQ, tovabba BQ, és az utobbi hossza is 3¢/2. A szamitas azt mutatja, hogy nincs a
mondott 5 egyenld hosszi atlonal hosszabb testatlo.
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Megjegyzés. A térfogat kiszamitasdhoz T-nek szamos més felbontasa is szerepelt a dolgozatokban. Egy gépies, de
jol attekinthetd felbontéas az AB, AD és AE élek felez6 merdleges sikjaval a kockat nyolc ¢/2 éld kockara darabolta és
T-nek ezekbe es6 részét szamitotta.



