1. Elég belatnunk, hogy a BC, CA, ill. AB korivbol vett BK, CL, ill. AM rész-ivek egyenlsk. Igy ugyanis az ABC
haromszog O kozéppontja koriili barmelyik iranya 120°-os forgés az AB, BC, C A ivekkel egyiitt a K LM egyenls
oldali haromszog csdcsait is egymasba viszi at, tehat O egyszersmind a K LM haromszognek is kézéppontja.

Mérjiik ra evégett az AM ivet a BC és a CA ivre B-tdl, ill. C-t6l, és legyen a végpont K/, ill. L/; igy azt kell
belatnunk, hogy K =KeésL =L. Az MK'L' haromszog szabalyos, mert a mondott forgasok 6nmagaba viszik at [l
Ha K’ nem azonos K -val, akkor a BC iven B-t6l C-ig haladva vagy el6zi K-t, vagy koveti. Tovabbmenve a C' A iven
A-ig, L ugyanigy el6zi vagy koveti L-t, mert a BC, C'A ivpart befut6 ponthoz M-bdl huzott latosugar végig egy
iranyban fordul el M koriil, masrészt viszont a K'ML '« =60° = KML<. Ha mar most a BK  iv kisebb a BK ivnél,
akkor

MK < MK,

mert a KK szakasz felezs merdlegese atmegy A-n, M pedig ugyanarra a partjara esik, mint K ". Hasonléan adodik

ML > ML.

E két, egyenlGtlenség azonban egyiitt nem teljesiilhet, mert a megfelel6 oldalakon egyenld szakaszok allnak.

Ugyanigy a BK "> BK feltevés is ellentmondasra vezet. Ezek szerint KX nem lehet K-t6l kiilonbo6z6, egyszersmind
L' is azonos L-lel, ebbdl pedig — mint lattuk — az allitas els6 része kovetkezik.

2. Azt kell megmutatnunk, hogy a KCL szog, vagyis a KCB, BCA és ACL szogek osszege, 90°-kal egyenld,
mas szoval, hogy KCB< + ACL< = 30°. Az el6bbi a (révidebb) K B koriven nyugvo keriileti szg, az utobbi egy
ugyanakkora sugart kér AL ivén nyugszik. Mivel belattuk, hogy utobbi egyenls a CL ivvel, ez pedig K B-vel egyiitt
egy hatod kort alkot, igy a rajtuk nyugvo keriileti szogek 6sszege 180° hatodrészével, 30°-kal egyenld, az allitasnak
megfelelGen.

2. dbra

3. Legyenek a K LM haromszog oldalainak felez6pontjai rendre M™*, K*, L*. Az ezekkel meghatarozott (szabalyos)
haromszog hasonlo helyzetii az M KL haromszoghtz, az MM*, KK*, LL"* egyenesek koz0s pontjara, az M K L hé-
romszog O kdzéppontjara nézve, ennélfogva az B*, K*, L* pontok mértani helye hasonlé az M, K, L pontok mértani
helyéhez, az AB, BC, C' A ivek egyiitteséhez. (A hasonlosag aranya 1: 2.) Ezzel a bizonyitast befejeztiik.
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