I. megoldas. Legyen a keresett haromszog ABC, mérjik r4a a BC = a oldal felét az AB = c oldal B-n tuli
meghosszabbitasara és legyen a végpont D. A BCD héaromszogben ismerjiik a DBC< = 180° — (3 szoget és az
ezt bezar6 oldalak aranyat: BD : BC' = 1 : 2, igy hozza hasonl6é haromszoget konnyen szerkeszthetiink, és abbdl a
kiegészitett abrat is megszerkeszthetjiik, pl. a kovetkez6 modon: Egy c+a/2 hosszusagi AD szakasz belsejében levs By
ponttal, mint cstccsal, mérjiik fel 5-t ugy, hogy egyik szara By A legyen, és mérjiik fel a masik szarra a B1Cy = 2B, D
szakaszt (1. abra). A C pontot a DCy = f félegyenesbdl az A koriili b sugara k korrel metszhetjiik ki, B-t pedig az
AD szakaszbo6l a C-n at CpBi-gyel parhuzamosan huzott egyenessel. Nyilvanvalo, hogy a kapott haromszog megfelel
a feltételeknek.

1. dbra

f és k (D-t6l kiilonuboz6) metszéspontjainak szama 0, 1, 2, aszerint, hogy k nem metszi f-ot, ill. éppen érinti, ill. 2
pontban metszi, végiil ismét 1 akkor, ha b = ¢+a/2, mert igy a masodik metszés C; D-nek D-n tuli meghosszabbitasara
esnék. Amennyiben az ADC] sz0g tompaszognek adddik, akkor nem lehet 1-nél t6bb megoldas. Masrészt a megoldasok
szamét az is csokkentheti, ha az f-en kiadodott, D-t6l kiilonb6z6 C-n &t a mondott parhuzamost meghtzva, ez D A-t
A-ban, vagy az A-n tali meghosszabbitason metszi.

Pdazmandi Ldszlo (Budapest, Jozsef A. g.)
Megjegyzés: Konnyd belatni, hogy S = 120° mellett ADC1<t < 90°, és nyilvan 8 > 120° mellett lesz ADC1 <t > 90°.

II. megoldas. Az el6z6 megoldasban szerepls kiegészitett abrat a kovetkezé modon is megszerkeszthetjiik. Szer-
kesztiink egy haromszoget, amelynek egyik szoge 180° — 3, és az ezt bezard két oldal egyike a masik kétszerese (az
el6z6 megoldas B1C1 D haromszoge, 2. abra). A kétszeres oldallal szemkozti § sz0g akkora, amekkora alatt az AC' = b
hosszusagi oldal D-bdl latszik. Ezért az AC'D haromszoget megszerkeszthetjiik gy, hogy egy b hossziusagi AC szakasz
folé egyik oldalan § latoszogd i1 korivet szerkesztiink. Ebbél az A koril ¢ + a/2 sugérral rajzolt ki kor metszi ki D-t
(1, 2, vagy 0 metszéspont lehet). B-t AD-bél pl. az AC folott 8 1atoszogl io korivvel metszhetjiik ki.

A szerkesztés egy célszert végrehajtasa: az AC = b szakaszhoz 8 nyilast is 14t0sz0g korivet szerkesztiink (elég az
egyik oldalan), legyen ennek tetszés szerinti (belss) pontja B*. AB*-nak B*-on tuli meghosszabbitasara ramérjik a
B*C szakasz felével egyenl6 B*D* szakaszt, ekkor i1 az ACD* haromszog koriilirt korének a D*-ot tartalmazo AC
ive. A fenti k; kor i1-b6l kimetszi D-t, és a DA szakasz i3 -b6l B-t. (Igy az iy korivet kétszer hasznaltuk fel.)

12 mindig az i1-gyel és az AC hurral hatarolt korszeletben van, mert § = d+BC D< > ¢. — Legfeljebb annyi megoldas
van, amennyi az i1 és ki kozos pontjainak szama (C természetesen nem fogadhato el D gyanant). Elsfordulhat, hogy
D elsall, de nem tartozik hozza B, ti. akkor, ha D az is-h6z A-ban huzott érintének io-t nem tartalmazo partjan



adodik, vagy ezen az érintGit magan. Ha a fenti § tompaszog, akkor i1 kisebb félkornél, igy barmely az egyik végpontja
koril irt kor legfeljebb egy pontban metszi.

Lehel Csaba (Budapest, Apaczai Csere J. gyak. g.)
Megjegyzés. 'Tobb versenyzs bonyolult szamitasok alapjan végezte el a szerkesztést. A fenti megoldasokhoz a meg-

oldhatosagnak, ill. a megoldasok kiilonbozd szaméanak feltételeit geometriai médon adtuk meg, az adatokbdl felirhatd
egyenl6tlenségek kozlését mellGztiik.



