I. megoldas. Legyen az adott sz6g MON< = w < 90°, a feltételnek megfelels ABC egyenl§ széra haromszog BC
alapja legyen az OM szaron, B kozelebb O-hoz, az A cstucs az ON szaron; az AB szaron fekvs adott pont legyen P,
az AC-n fekvé Q.

D 1. dbra

A haromszog egyenld szart voltabol kovetkezik, hogy 8 = ABC<t = ACB< és OBA<t = 180° — 3. Abrankat ugy
alakithatjuk at, hogy az utébbi két szog, melyek Osszege 180°, egy négyszog két szogébe menjen at, s igy a masik
két szog kozott is Osszefiiggést allapithatunk meg. Tiikrozzik B-t AO-ra, legyen a tiikérképe B;. Ekkor az AB;OC
négyszog C-nél, O-nél, ill. Bi-nél levs szoge B, 2w, ill. 180° — 3 s igy az A-nal levs szog 180° — 2w, ami az adatokbol
megszerkeszthet$. Ennek a szognek AC szara atmegy Q-n, az AB; szar pedig atmegy P-nek az O A-ra vonatkozd Py
tikorképén.

Ezek szerint A-t ON-b6l a Py Q szakasz {6lé irt 180° — 2w nyilasua i latoszogkoriv metszi ki, B-t és C-t pedig AP,
ill. AQ metszi ki OM-bdl.

Az ABC haromszog megfelel a kovetelményeknek, mert a PAQ szog felezGjének egy pontjat D-vel jellve

DAO< = PAO< + QA2P<1 _ PAO<+ (PA2O<1 + QAP<)
PLAO<+ QAO« PIAQ< o

tehat AD L OM, vagyis AD | BC, az ABC haromszog egyenls szara.

w hegyes szog, ezért a PAQ sz6g 0° és 180° kozé esik. Igy az i iv a PiQ egyenesnek O-val ellentétes partjan
szerkesztendd, ugyanis O benne van a 180°-nél kisebb Py AQ sz0g terében. ¢ mindig metszi az ON félegyenest, mert
végpontjait ON szétvélasztja, ugyanezért mindig pontosan egy metszéspontot kapunk A céljara.

A mindig a P és Q-n 4 OM-re allitott merdSlegesnek ON-nel valé P”, Q" metszéspontjai kozott adodik, tehét
mindig megfelels haromszoget kapunk. Ugyanis P;Q-nak Q”-bdl vett latoszoge kisebb a Py AQ szognél, P”-bol vett
latoszoge pedig nagyobb néla. (Az utobbi esetben azt a szogtartomanyt értjiik a latoszogon, amelynek O bels6 pontja.)
Valoban

PiQ"Qu=PQ"0<x+0Q"Q<x = PQR"O<+ QQR"0x1 <2QQ"0« =
=2(90° — w) = PLAQ«,

mert feltevésiink szerint P benne van az OQ’Q"” haromszogben. Masrészt ugyanezért
P1PI/Q<I = P1PHP<I + PP”QQ > P1P”P<I =20P"P«q = P AQ<«.

Ha P” egybeesik Q"-vel, vagyis PQ L OM, akkor egyenltlenségeink helyén egyenlSség all, A azonos P”-vel, a
megoldas egyenesszakassza fajul.
Még egy megoldast kapunk, ha egyenls szari haromszogiink alapjat az ON szaron keressiik. Az imént mondott
elfajulas csak az egyik esetben kovetkezhet be.
Benczir Andrds (Budapest, Fazekas M. g.)
dolgozatabdl, a diszkussziot kiegészitve

Sok szamolasos megoldés érkezett. Egy ilyet vazolunk, a diszkussziét az olvaséra bizzuk.
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II. megoldas. Hizzunk parhuzamost OM-mel A-n és P-n at, legyen P és @ vetiilete az el6bbin S, ill. T, Q
vetiilete az utobbin U. Az APS, AQT és az AP"S, AQ"T haromszdégparok nyilvanvalo hasonlosagabol:

M 2 dbra

PS _AS _P's
QT AT Q'T’

ezért PS=x, P'P=p, Q"Q=¢q, QU =r jeloléssel (r negativ is lehet):

T T—0p

= 227 — 2 =0
P —— = (p+q+2r)z+pr=0,

1
Izz(p+q+2ri\/(p+q+2r)2—8p7“)-

Sebestyén Zoltan (Celldomolk, Berzsenyi D. g.)



