I. megoldas. Legyen az F fokusz és a P pont vetiilete az irdnyvonalon F”, ill. P’, tovabba P vetiilete a tengelyen
P’ Igy a feladat szerint PQ = p = FF’, masrészt QR = P’"P = F'P’, eszerint a Q-nal, ill. F'-nél derékszogi PQR
és F'F'P' haromszogek egybevagok.

E haromszogek mondott koriiljarasi irdnyai megegyez6k, mert a szerkesztés szerint a P, @, R koriiljarasi irany
egyezik a P, P”, F' irannyal, az utobbi a PP”F'P’ konvex négyszog (téglalap) koriiljarasaval, s igy megegyezik
a P"F'P' koriiljarassal is, végiil az FF' irany ugyanaz, mint a P”F’ irany. Igy a két haromszog egymasba sikbeli
forgatéassal atvihets. Amde PQ L FF’, ezért PR L FP'.

A parabola ismert tulajdonsaga, hogy a P-beli érint6je azonos az F'P’ szakasz felez6 merélegesével. Minthogy pedig
P-n 4 FP'-re csak egy merdleges htizhato, a PR egyenes azonos a parabola P-beli érint&jével.
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Megjegyzések. 1. Lényegében azonos megoldéast kapunk a parabola azon tulajdonsigainak felhasznéalasaval, hogy
a P-beli érintének a tengellyel valé P* metszéspontja azonos P”-nek a parabola C csticsara valo tiikorképével, vagy
hogy F-nek az érintén levs vetiilete rajta van a C-beli érintén.

2. Meggondolasunk nem érvényes arra az esetre, ha P azonos C-vel. Erre az esetre @) szerkesztése kétértelmd,
azonban barmelyik lehet&ségbdl kiindulva kozvetlentil lathat6 az allitas helyessége.

II. megoldas. Legyen a parabola egyenlete y* = 2pz, (p > 0); induljunk ki a pontbol. A C' cstcspontot egyelére
kizarva az altalanossag korlatozasa nélkiil feltehetjiik, hogy y1 pozitiv (amibdl z1 > 0 is kovetkezik), mert a parabola
két, a tengelyre tiikros pontjabol kiindulva az eléirt szerkesztés a tengelyre tiikrds egyenesekre vezet, marpedig tiikros
pontokban az érintdk is tiikrosek.

Az el6iras szerint ) koordinatai (z1, y1 — p), R-é1 (z1 — y1, y1 — D), igy az RP egyenes irdnytényezGje és egyenlete:
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Innen rendezéssel

yy1 =p(@ —21) + 45 = p(z + 21) + (yi — 2pa1) = p(x + 1)

(felhasznaltuk, hogy az utolsé el6tti alak masodik zaréjeles kiilonbsége 0, mert P rajta van a parabolan). Igy pedig a
kapott egyenlet azonos a felvett parabola érintGje egyenletének emlékezetben tartasra ajanlott alakjaval.

Ha y; =0, s igy 1 = 0, vagyis P azonos a C' cstccsal, akkor @ gyanant a (0,p) és (0, —p) pontok egyarant szoba
jonnek, R mindkett6ben azonos Q-val, és igy RP egyenlete x = 0, vagyis az Y-tengely. Az allitas ekkor is helyes.
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