I. megoldas. Feltessziik, hogy az egyenletnek vannak (valos) gyokei, azaz hogy b® — 4ac > 0. Azt is feltehetjiik,
hogy a > 0, mert ellenkez6 esetben a bal oldalt a negativjaval helyettesithetjiik. Ekkor a gyokképlet nevezdjében
pozitiv szam all, szamlalojanak abszolut értéke vagy a tagok abszolut értékének Osszegével egyenls, vagy kisebb annal
(ti. ha egyik tag negativ, a masik pozitiv). Eszerint

@) 2] < |b] + Vb% — dac
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(A négyzetgyokon a nem negativ gyokot értjilk, az tehat egyenld az abszolut értékével.) Elegendd tehat azt megmu-
tatnunk, hogy
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2a = labl  alb]
méasképpen, hogy a jobb és a bal oldal kiilénbsége:
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(3)
nem negativ. Bévitsiik evégett a tortet a

4a - || + b + |b| - /b2 — dac

kifejezéssel. Ez pozitiv, mert masodik tagja pozitiv, a masik kett6 pedig nem negativ, ezért a nevezs pozitiv lesz, a
szamlalo pedig

4) (4a - |c| + b2)2 — b?(b* — dac) = 16a*c® + 4ab®(2[c| + ¢).

Az utobbi alak szerint egyik tag sem lehet negativ, mert a zardjelben 3|c|, ill. |¢| &ll aszerint, hogy ¢ pozitiv vagy
negativ. Igy a bévitett tort szamlaloja nem lehet negativ, tehat a (3) tort sem. Ezzel az allitast bebizonyitottuk.
(2)-ben a nagyobb abszolut értéki gyokre egyenléség all fenn, mert a négyzetgyok elGjele az egyik gyok esetében
megegyezik —b elGjelével. Ezért (1)-ben akkor és csak akkor all egyenlGség, ha (3), és vele (4) értéke 0. Ez nyilvan csak
¢ = 0 mellett kovetkezik be. ¢ # 0 esetében pedig (1)-ben a < jel érvényes.
Fodor Janos (Miskolc, Foldes F. g. IV. o. t.)

II. megoldas. Alakitsuk at (1) jobb oldalat az ismert b = —a(x1 + x2), ¢ = axixo Osszefliggések alapjan, tovabba
valasszuk a gyokok indexeit agy, hogy teljesiiljon

(5) |zo| = |21]. Igy az
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egyenl6tlenséget kell igazolnunk. (A nevezs b # 0 miatt nem 0.)
Ha x1 és zo egyez6 elGjeld, vagy x1 = 0, (mind a kett6 nem lehet 0, mert b # 0), akkor 6sszegiik abszolat értéke
egyenls az abszolat értékeik Osszegével. Ebben az esetben tehat (6) jobb oldala igy irhato
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Ha z; és xo egyike pozitiv, a masik negativ, akkor Gsszegiik abszolut értéke (5) alapjan |z2| — |z1]-gyel egyenls
(és b # 0 miatt ez a kiilonbség sem 0). Igy (6) jobb oldala — felhasznalva most azt is, hogy szorzat abszolat értéke a
tényezGk abszolut értékének szorzataval egyenls —
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Ezzel igazoltuk a (6) egyenlGtlenséget, s igy (1)-et is.
Lehel Jend (Budapest, Apaczai Csere J. gyak. g. III. o. t.)



Megjegyzés. A masodik esetben az utolsé el6tti kifejezés igy alakithatd tovabb:

2|z, [?

22| + |@1] +
|zo| — |21]

> |aa| + |21,

és vilagos, hogy az els6 esetben sem kisebb (6) jobb oldala, mint |z1| + |22|. Igy fennall az

egyenl6tlenség is, és egyenlGség tovabbra is csak akkor kovetkezik be, ha az egyik gydk, s igy c is 0.



