I. megoldas. Parositsuk 6ssze a bal oldal szimmetrikusan elhelyezkedd tagjait, melyek egyiitthatéi egymas nega-
tivjai. Ekkor kiemelhets lesz  — 1:

6(z° —1) — x(x® — 1) — 432%(x — 1) = (x — 1)[62* + 62° 4 62 + 62 + 6—
—x(x? + 24+ 1) —432%) = (x — 1)(62* + 52° — 3822 + 5z + 6),

ezért az egyenlet teljesiil x1 = 1-re, tovabbi gyokei pedig azok az = értékek, amelyekre
(2) 62* 4 52° — 3822 + 5246 = 0.

Ez szimmetrikus egyenlet, és az 1113. feladatll megjegyzése szerint minden gyokének a reciproka is gyok. Ezért célszertd
lesz az egyenletet z?-nel osztani és 1j ismeretlen gyanant z-nek és reciprokanak Gsszegét bevezetni. Igy ugyanis az 0j
ismeretlenre masodfoku egyenletet kapunk:
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tehét
6(y? — 2) + 5y — 38 = 6y% + 5y — 50 = 0.

Innen y; = —10/3 és yo = 5/2, ennélfogva az
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egyenletekbdl:
1 1
Ty = —3, 3:3——5, ill. x4 =2, 3:5—5.

A két gyOkpéar tagjai valoban egymas reciprokai. A behelyettesités mutatja, hogy z1, x2, x3, T4, x5 mindegyike kielégiti
(1)-et.
Mivel 5-0dfoku egyenletnek legfeljebb 5 kiilonbozé gyodke lehet, a megoldéast befejeztiik.
Amon Magdolna (Gyér, Zrinyi L. 1g. IIL o. t.)

II. megoldas. Elég az 1. megoldés (2) egyenletével foglalkoznunk. Mivel ennek Gsszes egylitthatoi egész szamok,
azért véges szamu helyettesitési probaval megkereshetjiik raciondlis gydkeit — vagyis a torteket és egészeket —, ha ilyenek
egyaltalan vannak. Ismeretes ugyanidl, hogy egész egyiitthatds egyenletnek csak olyan racionalis gyoke lehet, melynek
tovabb nem egyszertisithet§ alakjaban a szamlélé az egyenlet &llandé tagjanak osztdja, a nevezd pedig az ismeretlen
legmagasabb hatvanyat tartalmazé tag egytitthatojanak valamely osztoja. (2)-ben ez az egyiitthaté is és az allandd
tag is 6, ezért szamlalo és nevezs gyanant csak 1, 2, 3 és 6, illetve ezek negativja jon szoba, tehat (2)-t csak a kovetkezs

racionalis szamok elégithetik ki:

1 3 1 2 1
+1,£2,+£3,£6, -, £, -, -, £—.
) ) ) ) 27 27 37 37 6

Ezek koziil 2 = 2 és 3 = —3 mellett a bal oldal értéke 0, ezért a hatra levs két gyok ezek reciproka: x4 = 1/2,
Ty5 = —1/3

Farkas Zoltdn (Hodmez6vasarhely, Bethlen G. g. IV. o. t.)

Megjegyzés. Ha nem ismerjiik a reciprok egyenletek felhasznalt tulajdonsagat, akkor a hatralevs két gyokot vagy

megtalaljuk tovabbi probalgatéssal, vagy meghatarozhatjuk, mint annak az egyenletnek a gyokeit, amelyik (2)-bél
keletkezik, ha azt a megtalalt gyokiikhoz tartozo gyoktényezok (x — 2)(x 4 3) szorzatéaval osztjuk.
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