Helyettesitsiink az x +y+ 2z = 0 Osszefliggés alapjan z helyébe —(x +y)-t és fejezziik ki a felleps hatvanyosszegeket
x-szel és y-nal:

(1) 2y’ + 2 =2’y 4 (@ +y) =207 +ay +yP),
(2) Pyt 28 =2y — (w+y)? = =32y — Bay® = Bay(z +y),
(3) sttt =t oyt (o + y)4 = 22% 4 423y + 62%y% + 4wy + 2% =

= 2(z* + 223y + 32%y% + 221 + y?),

(4) Py’ 2=y — (@ +y)’ = (@ +y) o - 2Py + 2%y
—ay? 4yt — (2t + 4oy + 6222 + Aoy + Y] =

= (z+y)(=52’y — 52*y® — bay®) = —Say(x + y)(@® + 2y + y°),

(5) dT oy T =Ty — (w4 y) = (2t y) [28 — 2Py + 2ty
23y 4 a2yt — ey 4+ — (2 + 32y + 3wy + y3)2} _

=(x+vy) [xG — 2Py 4+ 2ty? — 23y + 2yt — wy® +yC — (2%
+62°y + 15z"y* + 202°y® + 152°y* + 62y° + ¢%)] =

= (z +y)(=T2%y — 1daty® — 2123y® — 142?y* — Ta®) =

= —Txy(z + y)(z* + 223y + 322y% + 221> + y*).

Az (1) jobb oldalan all6 haromtagu kifejezést négyzetre emelve
(6) (2% + zy + yz)2 =2t + 223y + 3222 + 221 + oL
Igy (1) és (3)-bol
(@2 + 2 + 227 = 4(2® + 2y + v2)7 = 2 [2(2* + 205y + 30%9% + 209® + y*)] =

=2(z* + 9yt + 2%).

Ezzel az o) egyenlGséget igazoltuk.
Ha a (8 )-ban nevezében szerepls hatvanyosszegek egyike sem 0, akkor a rajuk nyert (1)—(5) kétvaltozos kifejezéseket
behelyettesitve a lehetséges egyszerisitések utan az elsé kéttagu kifejezésben
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adodik. A masodik kifejezésben is egyszertisithetiink minden az ismeretleneket tartalmazoé kifejezéssel, ha az els6 tortnél
figyelemmel vagyunk (6)-ra is, és

adodik. Ezzel §)-t is igazoltuk.
A felléps nevezsk értéke 0, ha z, y, vagy « + y = —z értéke 0. Ha egyik valtozo sem 0, akkor
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sem 0, s igy a négyzete sem. A §)-ban felléps torteknek tehat mindig van értelme, ha z, y, z egyike sem 0, és csak
akkor.
Klukovits Lajos (Szeged, Radnoti M. g. IIL. o. t)

Megjegyzések. 1. Hasonlo szorzatalakokat nyerhetiink a felléps hatvanyosszegekre a valtozok szimmetriajanak meg-
bontéasa nélkiil is, csak az x + y + z = 0 Osszefiiggést hasznalva fel ismételten. PL.

Bt = @+ ) (et y+2) - (2Py F a2t oy byl a2 4yt =

= —(zy +yz + zz)(z + y + 2) + 3zyz = 3zyz.



Ezen az uton is eljuthatunk a feladat megoldasahoz.
Bellay Agnes (Budapest, Fazekas M. gyak. g. IV. o. t.)

2. a)-t igazolhatjuk a valtozok szimmetridjanak megbontasa nélkiil a két oldal kilonbségének szorzatta alakitasaval
IS' 2@4 +y4 —1—24) . (xz 1 y? +22)2 - Tyt 44 202y? — 22222 — 22,2 =
— 4 2$2(y2 + 22) Tyt N 9y22? = [332 _ (y2 + 22)]2 4?2 =
= (2% —y? — 2%+ 2y2) (2 —y® — 22— 2y2) = [;102 —(y— z)z} [:Cz —(y+2)?| =
=@-y+2)ty—2)(r-y-2)(r+y+2) =0,

mert az utols6 tényezd 0.



